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EC conjunts e fos ndmeros reales Je pucde repressnian Jobre wng v,

vl ¢ gue a' cacla, Nnémero real Ve fe Aa Crrres -
|recta Yde forma 7at 9 a % &‘0“

onder wn . pfo. de {a recla y wiceversa. . £séa rec e FEC-

1 fa reaf. o : Vi, YHNG

; 5 : -
e e R L [T 0, _
S S ol P %, I Ak

la relacidh entre ‘ox distintos “7/'4:’17"04- numencor POFIE 08 IESUrr

Wl asi; Lracciones nafurales P R
Ho neya'ﬁ'va_:_ (enrferog o Lo i
: . : ne;a:‘:va.r), - ARk
. ' MRETR - : er
ra.c,oqafe'; fraceiones [ enteros eateros .
ne ‘Vav neja)ﬁ"/of J
| reqfes
| i
- /rracionales '3

'//vc-zc.@C@ WC.@¢C@C@/ »Zc:'@c@_,.

y OFfros Scebcon;wuntor imporfanics de R Son -

B2 R\fe |

R, = zf Xe R : x> o}, Cony. de los nafmefo: réales mo megatios.
| R_:f= {Xe//? : .X?O}ﬂ cof/ 4, (# nu’,.nems. reales ;oo._:,#-.,,“ . = i
‘ R = {x-eﬁ.: xso;f/ cony ele los R M reales 4o RO oy,
; ‘sz' {_x-e&: x< Q_}/ ¢a%;. de Los mimeré_r }-ea(e: ﬂeiafr'VOJ'.' ;

4.3, Tntervalor de ndmeros reales..- ,

(Por wn inferva ls de nimeras realer enfendemos wn conywnto e .
rneros reafes comprendlidos entre ofros Aoy Hdmactos exTremos

Y 7octo ratervale s Swécon .'ua?‘o. del co wunts de los rnimeras f‘eéér

[® EnrFre dos ndmeros reales: exzsr‘e?, mZ‘m‘v%.s' Admeras reafey
Para indicar guese inclaye tn ex¥remo «lrbi2amor ten!corchs fe
am (ndycar guée se. excéaye,,'u?r&'zama: Ln Pareqesir 5 - _,,:__C;'

(W Svempre gue €n wn EXTrEmo apareica +00 o o e «h€aa tm

¢ parehifesis! :

! @amﬂ(ox.-,’ ey i . | i
!f 1;\5 )= {xék,- “1<xSVE] (o] U [ 4) '
Y Sempre gue e incluga wn-extreme, "={keog: X§-3 & pSx<Y }

® Lo represenfameos € €& recla con «wa punt : :

| redenoc; Siempre 9«€ . S€ exclaya Con wn punto Jth redencr _
S0 en gl intecvalo estuviera confenidlo wn ndmero ?"dé 'Qu)';:'éfamo__r.,;_,ex:
cluir y no fuese Lno de Cas @xtremops, por eempolso, en el intervalo (1, JF |

¢l ndmero 1, ¢nfonces escribimas: OENES
CCap Vs T Jaf S {:(e#?;-‘-ﬂxs’\(;-’; X#E1}] \f’
LT Gt -

@’
=1
WM_J



f' /I.*# }Vor‘aaon c/enii.ﬁ ca, e numera real,- I -4

- i:ea. a.éﬂ? a estal éxmma.do en woFrcrioh Clerﬂ"f‘/ ca $i° fte-

la’ f‘orma..
Q= @, 40 con ASR, <70 ,¥keZ
Jemp!o.r

2) 1364 = 1,36%. 750 b)) o3& =G 70 °

4.5, ‘Ca.fcufg %rﬂk‘rmg;g =
4.54 ?eqda.. a‘.‘& /‘e.d'andeo-.

f eg- ordlen Al cwal e va o redondear ¢S Seowido de ©;4;2 ;3
& 4, se redonaeapeor defecks ; s/ €SB Veguido He S;6; 7 & o.,y
e Fedondea por €Xcero,

Eo/empé'a\r ' v ¢

@), 445., 3500 , b) R631% 2630, c) O,025¢Fx QU026

4.5'-!.3 Cl,(r'a,d' \flynl;f/ CQ?‘/VQJ“
En wun valeor apmximado g Haman crifras Signifs ca.f: vas Podes
Las | gue Je€ encaenfrun (a Ca a(ereda) aparlir e €a orimera cf-
- fFra| diferente de cero. :
E;iem,olo\r y
a,,) 4200 Fieae % Cifras Sgnificatvas,

f’ ), 0240 Freng 3 cifras Jrantfi'carivad,
e, p,a0at. frene 1 Cifra  Vighificativa, 3.

crtrar Yrenlficativar(en nortacioh cien’

al) ‘//,.2 A0 # frgng 2 < R (/ b agria ge é’a,‘:;oi e,c:m
; : . e 10 o $o0n cifras 513 -

4.5‘.#. 1?69& iﬁﬂdmenfaf del Cafca& a,o,-ax’:g;‘i:: _‘:a:‘)

C’mndo Je la Con Valores aproximados, ee' résultedo dobe
- darse con Fantas Cifras Sigrlficat/vas Como 7€n 192 e€ menor
dato. Los cdbewlos rnfermédics fe realrzan Conana cifra 5~
iy *ca._ﬁwa, mq.fy ae- Las gue eée. Fener £a respues .,

4, é. 72&'17‘.9 pan c:/enfo -

xféu16e gue & €-$ el x% ge b b < se c“""’f’/e' “e a"':a(o'é

Y/?rzz calecibar @ e &5 e!emem%f sue /mi?fweneaz en &S'!é
m&zwan. 6&5'/3 d&fﬁep(q;r En Cf&a

I%e}npfw 2

a,) € 5'% e «na canfidad )’ se rqofﬂren?‘a,, __y o 0;0501,

8) 4‘6’ 60% de una. canlidad “m ?re n;orexenfa,, _._Q_, 3‘”’ & CGm,
c) %m Hefermmar ,?ae’ ;oorczerﬂ‘b rE,ore.;e,,Z"é @ 5'5‘.de b=200 /
X—- @.700 _ 5500 _ C e
3 : v- 0200
’7 7o) F‘a.ft:u& &t mrmmo Comdn maéép!”o (m.c.m,) y del Palsimo

Comein . di visar c’m C‘ d') n@ m(as‘ wdmeras - nafamfem,- 5

r %m cﬂ,/c“&;p fgn}fo se P , Camo el m.c.d e dos 71¢m@ros
naturates descomponemss cady uno de etos en-@b produc-:
fat ,Oofanafagf q'e Himeros pr/mog' / eﬂ?‘ances eé"'m Cim, €S
e¢ ,o)vd@ : :, 2 pa?’gnc:/q.ﬁ Comunes Y 20 Comanes Coxn el
@lg__r- ex,aan"_‘;"g"' ? 2l m.c.d @5 e€. prodacto de tas po?‘encrar

i RS

E

B T




| comunes con e/ meyor exporienye,
.t%/'?»mpf"-' Sean Los nikmeros 420 o, IRE -

- . ; < '
’f,ijg b T 4e0= 2357
§405 S iaoas 426= 2.3 F _ , .
L35 |5 R | =¥
‘? g Z e, R Ee i A R YR G
I ‘4- - m.c.d.’ R3.F= 4‘-3;'
f?. 5. Vq (jo(‘j' v_q;é.s‘o_:/u}‘o de «n nufrpero reql .-
Jea aeR. Je define: aé;/'em,o/of ¥ e
! | A e Ao , ' . -
ald= @) |-5l-5 B 1321=32
' -a 44,, <o WA ‘
. Zlos valores de x pare Los Cicaler ve cumple IX[$b conbeh
' /D.S N @ros reales X Fales geee — T XS5 6 . Zps' Ve Jores I

Sorn
'de x para Los cuales Ix]>6 von fas nimeros realer rales Gue

X<~b & X396, ,
‘{. 9. Potenciay de éxponerntesr enferar,- Jea a ER

Pl : i :
a=a.a..a , ne" . -g°=1 0 a#o’ ;

. veces E
_afn-_-__’.’-_..‘ 4 a—_f#&'-? .ne//\/',*
| a’ e - |
J Pr‘o,oied;a P e
.’ A it 2y : il i » . mnt
@)' -QH. aﬁ.=-a‘”+m C). (a‘)z ‘(@ .) o s
l! v, ” 3 - n h v\».nn__. ;
PEEA T S R A s T
i i : an Y :

2. 77"464_{2: corn Variables,-
: B g - . $
‘2‘4- Tc{*-'mi'ﬂo.?‘ -"J'Cmg/‘a-nfef- \
' niemero, Variaéle o c«alguier .

| 7 A ! s i e Tl

‘ Zécm/ng . & monomso ! €S 7TOoHo / ;. i

\coméinacios de ndmeros ¢ variadles relacionadars nicamente

Por gna o Varias de oy para cionesr e malbplicacion , division

"y potenciaciol. ba pacte formada. por-tas Variables -f?—;ﬂama‘ Darre litera€’

B4 i ; RS e T T B0 A5 L, T A S,

A ﬁ/qi‘&f reemerico Mecun Terming ; s e€ numero 94€ 'S¢ pbtiene. cican -
T s en Jas  variaéler de/ Ffermino PO NXmEerar % Je '

operaciones tmdicadas
i c - i s
e o caleubar ef valor Numerico e :
;!C?ﬁb.f:epﬁﬁ/’ﬁfﬂa dor cudndo. $€ Suituwy en Ay Variases gue
[ S recen 3’3 [or Sus imlores rea;a&cZ'u’dJ,' - :

.I ValoreS admlse€bles.: Son o5 Vf—/ofe{ de Cas VQ”'afé/éf para. o5
conlhs existe Gn valor numetico. o

cn Fermino II J?ﬁece




Vd - .

. , _ PP . =
p ey 105 Semg/anfe._f‘ ’ \/23,7 a gwelos 7&;,,”/.”0"{_ gwe Fr'erdn
+‘;f”’/'fma-. parte Wteral Yy Solamente difieren en sus coeficien-

2.2. Expresioner algebrarcas. Polinomiar -

| s 4 i v

Expresion _alsebraica,s Ly wna expresion en fa gue /04', rerminos

?gardcen relacionador medianfe ALay cperaciones e caleq by,
wando £a expresion aézeéf‘a/'c’q. ey la veuma ode dos monomias ta

Vamamos bfhomia , 4 clande s ba Swna de Fres monomios Ca
Hamamos Frinom/ie,

’ »DOm:/'n/a de «na ex,orem/'a)/«b afjééra/cq, s Er el Co’g/&a?/o fofw—,aa{o por
+odos /oS valores adm,/sibdles . ) x '
Egém}ogo : EC dominse de ba e.XP’ef"OFL — &S @ \ {—1} ;

' | atq ,
. Potinomio entero en una variable: . Focla expresion Q

mada. por terminos del Tipo «.x", donde XER

mayor “exponente al gue aparece eleva
del pobrnomio,

e%'em,ofo . a) rlx)= IXx% 4 Z{'X—q & es de grado 2,
8). R(x)= 6x4_ Vf,'x’z’_' E6X 42 es de é«f‘aafo 4

2.2.4. Operaciones con polinomiays, .
/ iy
2,8 A 146'//'6/0)/7, 9 J‘aS‘i“r‘accfof«b_ Uss Ae paréM)@J‘(f{-
Los parenksis Se whbrzan Cuandp Je desea /ndicar operaciones €n
fas gue /ntervienen /os Adrminas Incli/dos dentre e e///oy & Cuand
por o7 /"Q.Eo;’b es necesario agl‘apaf‘ derterminados 7‘arm7naf'
’..O a.h ,Qaref'w(ew‘.r C\‘I‘?Qf -7Dr’€(',_‘ed/'do ole Cc7 Jiero ”—f-;/’oaeq_’e J}c.c,an'm/r-,
) Se este J'Lcrn‘o cor €€ J‘/;na * Y Los 7‘er-rr;/no_r dentro de el con-
Servan Yswus propies shhnos, S7un parthtesis esta prececliclo o
un J}‘ 1o U_/// pueafe "J“—/O"/‘m/'pfe 65/6’ 724,;7’0 cor e/ 15D -
Sl'emllore,' que Je Camébilen /015".5'/('?»10;' de cacla tno e Los Fermi-
nos [ melu/dos dentro a’g el.
. pa/‘a,? a—d/'C/:on'czr‘ o Sameﬁ'fogl'flam/w Procea/mDJ QJ‘//'

— Se eliminan Los Parchlesis en casp e gue ex/stan fenrends
en cuenta Lo apuntacl, arriéa,

~ Se reducen los Ferminas Semesantes (e operan Los coe-
Gcientes ? Se maniiene “a Parfe Literal )

2.2.1 2. Mubhplicaciol, -

TR ra ma./ﬁ)b/f'caf dos -7005'/.?0”7'/'&.(‘ metplicamas cadla Termine
de uno de ellos por cadla tno defor Ferminor el ofre (apls -
cando 4a propredad L/stibutiva e G, mepbcacion, respec-
7o a La Qdf'cf'o%) & Frabmenfe reducimos 7 nas Jc'mg/an;fsf

boebrasca for-
Lo la varsable’ es eévq/_\gg_fa_

X eX/'J‘?@’L. ;

2.2.4.3. Jlvision de wn polinomio P(X) por cn b/nomip e fa for—
{ :
! ma, (X-a). Oesion, Sintetrca,- "

. Caahdo dividimos wn polinomio PX) e grado 2 ;_:r wun brno-

mio | de £a forma X—a (polbinomio e grado 1) S€ cumple Fu€:
P(X): (X-—a,).@()()-f- RJ b

donﬁfe' Q(x) es el coclente (poliromis de grads n-1) 4 R €s €€

resto (wn neemero ;0 Sea, wn polinomio e Fgrado cero),




,:D/'uﬁr/'o,/'z, Sintehca , metods de Horner o Recly oo Ruffins .- ~#-
Eremplo: Dividamor Sx*- 6x% 41x -7 poor "x~2 (observa guc ¢f 4.
wdendo Je! Aovisor esfaly, ordengdosy €n Potenbiar’® Hercendenres), )

} | <3 -6 - 11 - 7 (- Coevc,‘&/‘en l‘e&
v'aeoé’d‘? del dividendo ]1
L__z, *-'t+’/'0',p’ +5>'/9?;'6 ) ’ \
5/ Q/ .3 =13 | resto
W

coe ,Cl"c/en res: clel
-paf/ﬂafmb cocrenle

Cocrente  Q(x)= Sx*r4x -3 , resto: = ~73
e Cumple!  pix)= (x-2) R(x) + R , & decir,

Sx3 extrx - 7= (x=2) (SxPhbx-3) =73 |
W Un polinomic P(x) es civisiély por wa &Moo e Ca a (x=a) I/, %
g0ls 5, Se puede €xpresar en €a forme: P
_ Px)= (Xx~a).Qx)
.!En esfe casp se cumple R=0
@?Mﬁgo ; Determinemaos <57 ¢l po

576/ rX#+2. .
ele pe Px) es dinuible por x+3 porgae af Lir-

J 6”;7/0_/‘; Ce\s!

: 3 .
Corriomicy /D(X)z X +5-x-2+ 70x +& €5 iy -

(4 S0 £ dir P&) por X+ <€ resfo €s cero,
-2l ~R -e -4 £Enlonces Se cwmmple:
7.3 &4~ P(x)= (x#2). QX)

' 2 x3+5x'7'+4ox+c;>= (x+.z).(x2'+3x+,4)
' Qara, 9(,4@ %n-pofzhom/‘o p()(_) Sea, drvrsréle por wh by rnom o e Ca, Forrc
d X-Q, es necesario gue Qa séa «wn diprsor del Termr ine e cend, e .
! Te del polinomio, £n el primer € emplo puede afrmanse S/n efecrrear
La, d/-'w'sfoﬁq, gue Pix) mo es Livisréle por X-2 g2 ‘gue 2 N0 €S Ln i -
| Sor del termino independiente -7, En el Segundo -eg'em,ofo como ~2 €s
wn divisor de & €s Yposible v gue P(x ) Sea, ddivisiSle por X+, pero-
par. afirmar gue €5 as’ Aay gue reabizar fa LI, poara. Comprs -
bar Pue el resto €5 €2ro, © aplicar Feorewa o2f resls (Pa)=R)

2.3. Productos norxétes. Descomposiciol, Jacrtorial, ..
2.3.1, Froductor norfables.-

a). M (@+b+c)zma +mb+mc (factor comdin)

| &) (al". 6)2': a,zi'-z @b+ &% (Frinomio cuadrady perfects)

1. (a +6+c)a_—, @t 6% e 2a6 ~ 2ac +26C

d). (a+b) (a-6)= a*- * (driferencia de cuadrados)

e), (X+a)(x+b&)< x%p (arb)x +ab . |

F). (ax+b)(cx+d)= Acx¥ s (ad+b6c)x + bdl

) (@t b= & 3% + 3as%t &

&) (are)(atab oY) 2Tk s>

) (a-b) (% abp o) =600

La recla e Puffrns Sorn irmpresCind, bfes

M

®

"[a‘r producros noradles . .
| para reabizar Lo dercomfosicion vactorial de «n potinomio.




g

2:3.2. Descomposicion Jactonal.- '

.'R€¢¢/2ah _ea_ dé\s‘compof/'c/a:z, z(’a,cr’orl'aé; e cert 7005'/20/7..('0 @y a’excomﬂo-
P, d/CAa ﬂog/'/lom/b ”Can@/c?‘c?.mgn/& en /'ac/orexf:ccjﬂ reando f.fb— >
dqc)‘o‘f ‘1—07‘@6/“/ m&lédo e /@«f'ﬁm/a?fu/oam/c% & Corn e/ rnando

eslos casos;
. ara descormponer en Jacrores debes proceder JSegUn el orden gue

mugstra el -f/?u/erw‘c esguema s

FACTOR Coruw
l

-
18/}\/0/-1/'0_!' . TRINO Mo ¢ -//DOIZ.//VO‘M.;DJ DE 4 0 wigs
- a,z; é'z o Ctadrado ,oe&c/é' ERIMNOS
. @3_—/_ 63 . X2+'f>><+.? s C&yrocfoa.m/'enfo .
. ’L/c’/oola e ?(4//‘/"’2/‘ ;

. mx'2+;ox+$

i

Coma/ pacion DE CASOS
,r\/er EJ'em,oZQ 3, L7, pa:?,,(, A7~ 78 .

R4, Fraccroner abeebraicad .-
7 .
,2,4,4_;Lf/}>pp€/',f/'cacio;/@ de fracciones Q€9€6/"C¢/C£Z,Lf'.-
v
ebrasca: S Ay B Son dos expresiones “?MFQ/'CCZI con
wna vVariable Con €xponenre enTery oo~

o Fra ocion ats
B0, en’B arece al mernos -,
Y, recibée el riombre de yrccion algesrn-

sr#vo fel cociente /nalicadlo T

ca. :
s Jean 4, 3(7-(3 fraccenes algebraicas con B#%0 ,C#0
' S’M"P - Para simplfscar «na FAraccioh
A.C _ A afyeém/ca, ge facroriion €€ rnume-
B.C - é— rador v el denominader & e arvide
-— ~ cada wno de ellos por cada factor
Qmplra cion e Jes sea comdn.
|

LT pasd. 48-13.

‘V Ver; e/ém,olo 4,

2.4.2 Mubbplicacioh y &ivisisi de fracciones abgebraicas, .-
2.4.2.1. Mulz@géx’caczb;’z,,- ) :
Pare, mufbplicar fraceiones abgebraicar Je procede e furma ana%se
a como Hacemor parm malhpticar fracciones comuned s
| A C _ Ac (B#0, D#0)
8 D 8D
za SIrmollf'ca de €5 conve.

. Con el objetrivo e obtener wn resuétado
niente proceder de La Srswus/ente forma
a) ?ja STorizar P8 numera%lores y denominadores e bas Yracciones da-
day (cuando no Lo estel, ya),
b) Simplifcar Loy (acrores Que Jean <comanes a Los m—cmemd’omréy

denomina dores, ,
c_) @,Qc;‘aq,— -éQ.J" mafﬁ/b&-'caaonef /"70{16626(62\/'

r Ver edbmfaéo :“’—a,) , LT pa& 13,

-2.4‘.2-;«?. Division, ,- 4 ' ﬁ’“ .

VEC procedsmiento gue Se wulliza para dividir acciones &

e/ nf:'SFmo QZe ya %onoCeJ' para dl'{:'ah} Yraccioner Comwneés, ,
4. A ;CD, (B#o, C#0,D#0) . Jver gempts 5 ), LT pag <0,

o "HT &

{?eém/'cu es




2.4.3 Aa’,czon, g Ju:;‘racczoq, de Jfracciones algaéra/caf, ‘9—

. "”rra acl:czonar o Sustraer V/raccmne.r 2éralcar Je ,ofocea’e /;aqf’ e
| conLas fraccroner Comunes. Para ello obes bwrcqr ef rm.c % a/g Joir
denominadores. B

 Para deferminar €€ m.Comm, de Lo dewominadores &r general, ,oaza
c/er@rm/"i‘”" el m.Corm, de dos €xpresiones « ;eéra,cq¢ ﬁfacedemoq‘ ele
;“q.e v[,prmq, a Cama 4acemo¢ ;Oara ArsllarVel rm.c.mo e Las ﬂ(,(,m(,@f
varturales (ver Qpects AF, @R pass, 4-5 de este resumen ), €5 decir, des.
componemos £as expresiones en factores y Tomamos los Yacrores Come.

| nes no Comuwnes Con S mayor €¥,oonen7‘c

é:/em,oé’O' Dcferm/nemos el m.Cum a/e K

a) x4 g xLax* , 6) 93% 6a+7 g 3a’. 704 £3
| %% 42 (x42) (%-2) 9a%6a+1= (Ba-1)*%

- axt xz-(x—.z) 3a%10q +3= (a-3) (3a-4)
m.Cm, X'Z(Xf-z_)()(-2) ' m.com. l (3a-7)% (a=3)

4 ﬁm cecdimiénsto para adicionar © Swstraer fracciones Otj;aeérmrq.r es
a). Buscar ¢l m.c.m, cle los derzoml’;aa/or‘c-/’/

b). dividir €€ m.co de Loy densoiminadlores ypor cada who ae Los denoming.
dorer ampliar Los rumera dorey, -

| ©). efectuar Las producros /nd’zccz,d'o.r en el numerador z redecciy Te5mng

Semesan feJ en Caso de gue existan,

| &) Aemplefrcan el resqllacto A< es povible,

" Ver eJem,,olo S4) LT )Qd.é:d,4.7~-20.

3. Ecuacrones bineales 4 cuadra’ficar con «na /ncojmﬁa,_

v

3.4, Aspectos 9ewem.fem Jobre ecuacioners,

J‘e Laman Jb[uaol‘l&f‘ o ra/cg dea.m ecaaczam « Los valores g«e See SE -
‘dos en 26 Lee de Cas Incogn/tas veriican La Lgualdad gue represrenla Lo
écuacwrl,/ 4V deczr/ Llay 40lleioried Son Lod valores Z’a,c Aalisrfa cen e ECeegy.
con,.,

. Se //czrna__ can/un/o voliccion, de-wna ecuackwi, al Co%/a/n‘o Yormado por Loctey
Lds toluccones, :
Y Pesobver wna eacaab-m 28 dekerminar 4w C'o;y;an.l.i volecen, .

¢ DOJ ecuacwnzd) ?we e -4‘7-2(4'&7—% )OQfQ Loy mismos valores e Las /nco;
m?‘aJ‘ €s dECl/' we Henen Las miemas \/‘o(a.c«one.r Ve derominan €Cecacls..
nes e_ga/ vu-/em‘gz :

. Los me,y‘odo_s' ’oam resoluoer ung €cwacioly ,variadsrimos €n £a yorme, , feem, -
damenfafrnenfe Ae reducen @ wno vulo: procerar Su Franrgormacion, en
ofras ma'r vencihar, A veces. esta Transformacioh Conduce @ “na eccacson,
.e?azva,/enfe pero ro Siempre,. €s as/’. 4 .en rFales cafor e procura, e
ccaac/on, Fransformads, confenja,, =Y menos, Fodas Ly solecciones “ote Lu
ecuaclon 0’73//:46,

. . / .
3.7.7. %nq‘orch/on@_p Jde_ecwacionas mas &sadas, -

3.4.4.4, g\'fanf,formac‘/one‘r eguivalentes, -

a) ‘fumando (o /‘esf‘ando) a Los Los fmeméfa_r ale Una ecwacion L2 mesmea
z?—xprfxf/arv a’l. ebras (=1 egfeg (en par?}ca&zr “kna Con#arﬂ‘e) resw/rz, ag,
€Cuawon € &rvalente.

[

5) Muttiplicinao (o dividiends) £os dos mieméros e tna ecicacih, yoor

r miSme nibmerg diferente de cero resulle wna ecwacioh Cpurvalen.

re. :
L Se pegde camézar e Siona, Todos /o.s' Ferminar ole “na 4cc¢ac/oﬂ, Pues ests
s &gu,/w,/e, a mefhplicar ambos miemébros ypor =7,




—

\3-4- 4-2. .?mn‘fﬂrch,‘on“ B o P23 e.?“/‘Va/e/))‘éJ’,.. '—70" !

a) J ve melbolica wna e€cca cion goor «na eprevion entera gue ;
Confenga La varrable La. etuacion gu«e ve obfene puede rYener
mals  Yolucioner gue La eceeacion, ‘9"’;?"’”5-

VJ;'em/ore ?ue de 'afw;;;ae Lo, #arw,@rnéqcioﬁu anrervor %"_&_ﬂz@m-;

¢ bar .a. Jse 4am’ thirpducido “rascer extradags” gue Jon Of-ua""p?'e}
we son solucionesr de La eccacion, #aﬂfﬂerdQ pero 22 e €a '
2 Ccacion originag, '

"é}, Jr e d’,;,,'de wUrna ecwuacion Jror «na ezpraJ/bffL/-enfera gue contenga .
La variable o 31 se muwlfpla, poruna yraccim, gue Confénga Laly-
cobnita en el denominador,{a €ccactsn  oand Je oblieue menos Volu.

.7 M

cones gue Lo ecwacion, .or/?/naf. .
Y. Oempre de aplioue Lo Trarndformacion anterior fay gue Compn |

o2 el valdr 0 Los Valores gue Aacen cero £a Cxprsion entera por fa
. N ’ . - 7/ {
Z:Q Jo Ao derndido o e€ Henomimadlor de fa raccen peor La Jpeee e 4q.|
witiplicado Jon 0 no Soluciones dela ecuacion Original, :
<) e elevan alcwadrade dos miembras de wuna €ccacioh, La €cuacion guel
Je 0bhene puedte Tener mals splucrprne gue La eccacion, 0"’;"”4’6 '
7 empr gue Se apliguae La Fransformacion anternor Kay gae Comprebar

s se'bhan inFroducils rafces exrrasasr v

r
3.&. Lcwaciones Linealer,-
. Toda ecwacion de €a forma QAX<bz=0 COn 2,6ER, a¥o e

ecead/on Sue med,ante Trancformaciomes -e_7c¢,~ua./eme; pouedda, Hevarse
a 2sla Jorma e Lama €Cwaci/on, Lineald Con wrna rhcogmiTa,

. %JQéecaac/bf«b Lineal corn wra ”acoéf’"/“— admife cra Solution wnieca
X= - —-
o _ ‘
, R resobver wna ecwacion 4inead deiﬂ%/&fnof Lo variabte,
J Ver qemplo 1q)47 pag. 28, Je Febe concir gee S={1}, |

3.3, £cuaciones cuadralbcal,.

. 7oda €cwaciorn de fa forma ax?Lbx+c=o0 con ’,6,c€R , aro
o Loda €Ceacion gu«e /?eo//‘anfe rancforen a ciones ‘€_7C¢/Da./en)‘gJ poweds
lievarse @ €sta v4_or47;a, Se Mama ec\laaa'ofz. Cuaqclratrca o He Sesiinde
9,&6{0 cor Lna /ncafm'%q_

. Una ecaacion cuadrglica, puede Fener €r R los Soluciones, tina o .
VJJ'H?';LU’)Q..

. Una ecuacion cuadratica ax’ibxrcso e resuelsé jeroced endy
de o Srouientfes Yormad: . L
a), J",,; el "rinomio ax¥bx+c hene Hesconpos/cion, Yacrtonal <e ruede

wlibeiar eske procedinsients para. resoluerLa mao’ reclucren dola,

& dos ecaaciones Lineales . Fara ests ve aplica la rropredadt ;

Para 7‘o/a€o.r Los rmeros reales s ,rsn Je Canyole 1.7 =& x.z«,‘,(;,,oo’ebﬁdj’
m=0 & =0, . |
. 7 .

b)& no resulln fa,C/g deS_CoWZOOﬂar'-,em y@Gfar%_ee ﬁl'nom[o aXQ-/-évX-ﬁCJ
enfonces Qplitamos ba formula gengral para resqluer €tecacio-
nes e 569&4;*:&{0 Qmaeo N v '

) 174 24 ) . ¥ { :
la ecwacion axlrbx+c=o Nene Yoluciones reales 2,y 20 ac,
§ . .
D= 52— 4ac >0 £l nidmero D <€ ama, iseriminan ot Lo

7/
elwaclion, .
. -/ .
N D>0, enfoncas La eccacion Pene dos Solfiiciomes -

x”:.—é-s VD~ oy Xz:'é—@
a 2o



A D=0, entornces “a eccacion Hene wuna Sofucion x:_-—.é, : 11 -

. . ' = K,
~ A D<0, La ZC“QC‘W/'P 7rene dos Selwuciones Co’”/?l?f'a.: Con/u;aa’aJ.

¥ Ver e</ém,a(o A b),¢C), a()., L7 ﬁaé:, 28-29 JSe debe plantear el con -
’O__j'un‘/o Soleccioq €n ca by <Cavso,

|

| 7eorema de Viefo !

. - : 3 7/
Xq4 y Xy yon volucionesr o ralces de La fcaaaof«,,mx":}.px./. g =0 ﬂ‘"a”% 0

_(x4+xz):?—£2 p Xg Xz 9 . . ’

N

4 Ecwaciones Sfraccionar/as,- ~

Tocda ecuacion gue conlenga fracciones afzeém/cgf/ es C{eC/}A/,,gz')//c(,J g«e

La variable Qpoareicc. €9 demorminaclor Hama. €cwa cion, fraccionarig

 Para resofuver una €cwacion fraccidmaria procedemnos asi’!

Q). Je #rarsforme Xa Ecuac«'o;}, #QCC{'O"LQP/'Q_, e wUmq-Eciea ot €Tery
Fafa /ZO Cccczé es recesarto 6//'/»7/!70/" &D\S' der)om/'nc_(a(off\r

- JSe '4Q€ZQ, el mCen Ofe ZOS afeﬂom/na c{or\?j/

— Se muwrhplican ambos iembros do Ceo eceea coonm 7001 el mcom Ke /05
denoming dores.

5) Se reswetve la écqacfo;z, enfenq_,/

. ' ‘ ! . ./ /
c), Je analiza ci alguna raix de o, €ccacion enfera €s «ra 1A ex-
Aada de o eccdeion, orsinal,

A), Se da el conurte Sobuciom exclugencty ce o¢ Las racles

EXTrasas ¢
Calo de 9gue xistan,

.r Ver %em/ogo 2 CL)/ Lr ﬂal?d 29-30 . Se debe corncluir gue S= {_4,;.

5 Sisferay de €ccaciones . -

5.4 Sistemas Ae €cuaciones Lineqles . -
5.7.4. Genergbreladed, -

.las ecuaciones gue TENER Lo forma, AXtby+C=0O , X b, CER, A%,
b#0 Se /Naman €ccwaciones lneals €n os Varvables(représenian
récfaf en el 70-&‘(/;-0 cooradenads (ver aspecro; Geomern analbibca e
La recln en el plano en o Segunda parte de este reswumern)

. Las eccacones gue Fenen La Vormau axX+by+ CT+ d=0,a,6cdeR
a#0, bto,Cto Se Naman eccaciones €ineales en 7res var/aéles (re-
poresentan planos en el espacs). ‘ '

, Una SJoluciol, de «una eCicacion Cireal €n dos. Ver/cébles e “n o,

ordenado Jormacds ppor bos Vabores de fas varrables o Los coales
[Q €Caqc/'a;1, ~e J‘aﬁ'\s‘yface'

. er)a Ja-(a(:/'offu He eng eacac{o’n, g/nea( en Yres (/a,-,'a,é,/(_,S es wnrg ‘Y

Jormadea por Las valores de Las Variasles para Los cuwals Se satrspe.
ce La ecwacion,.

./ . .
. Tanto WUna €cuacion Linegl con os varraéles Cormo waa Con 7res "929,75»,7
mfrnitas Jelucioned, , '

542, Jistemas de ecuacionsy Eineales Con dor variableds,.

wLlrmamay SrdTema Le s €cceaciones Lrn€aley com dosy Varriables @ o

Jistema dLe _—la formee {674 X~ &, y + €4 =0

@y X + 6_1-?-,4- =0

N ZQJ J'of“cjongs de Zo‘f S/‘J'/‘em-ad de dos ecwrcronés 'Zﬂé‘:‘/ef Conr 6/0\{

Variabtes Son Las JSoleciongys Comunes a las Loy ecwaciones
f’orma/m ?
Sobecidn,

e Lo
€€ con/unte de Fodas €sras solwciones Comanes €5 &€ Caryiinys,
del Sistema .




man,

L Un SrcHema, e o ecuacimes Emeales con dos Varraéles puede
+enery _
_ Lena afn/'ca, voleccion (/cz.r rec’ar Je€ xh/er-.rgcan_)J
_ nm;uf,a Solucion (Las reclas von paralelas),
~ thfTnitas Joluciones (€as reclas Sorn coincidentes)

. Parca resoluer anablicamenfe «wn S/slfema, de dos ecwaciones <o o VqJ

rrables podemos Wi aar Los meFodos
—mFvde de stestFucion -
— metody e adiciorh 4 Swskhaccion (0 mefod, e r‘educc{of@)
P Ver eremplo 4 , LT faj?\f: 43 - 457, Debes Tener en cuentn gue en a)
* debe ‘concluirse 9ue 4La Solucion, es el jeer (3/'3)
wluciph es S= {Cs;z)}. En 6) debe conclusrre
solucion g gue S=

ey Son

«we el Conyeemty

os pares (Xfi) de numeros reales ‘rales gue X+.7;_~_—5,

Es posible comnocer < L SrSTema, T7eue Solucion dnico, @ thiinitas &

e S’ o reue Solucion Sin resotverfo para elp
cocrentes de Los coefrcientes correspondientes
Sea ¢l sistema: {a-q X 4 b4 y+c=o

2 x+-6_2; + Cy =0
./10' EL f_f_ el Wr)a_, f/'ene -So/c,cc/'o;z. L(Ln/'c@/

de las ecceacrones
, enfonceés Se cumple

. Aa 6,
2y - by n C1  ef wistewa spo Aewe Jogccc/'o)/’z,/
a.?., 6.2, C-L
Q4 - b4 - C1 ol Askuia Heue infinitag Solecciomes .
@, = &y C2

E%J,?ﬁ3&maw de Fres ecwaciomes Cimeales con Fres Varadles,.

L Llamanios Sistfema, de fres ecwqciones fineales com Ffres Varables a
wn SISTema de La forma (g, x 4 b,y+ C E+Ly =0

Z_z)(-/"é.z +C.z,£’+a"_z=0
I, @3X +* éa + GE + 4y =0
'Eﬂ‘as‘ Sistemas pueden terer Solwcion, Wrica, tafrnstas Solecciones &
o Fener Jolecion.
, Parg | 4o resclucion, de esles Sistemas puede (Eilirarse | segiin, Sea
1@l | cormodto, el me’{‘aaeo e /d'aJZ';‘a_cfofob o el e redecccios,
+e J‘é uJ/Z'.Za. el C’C PeduCC/brb Er- 7‘@/35 CeSos ,procea?emos <5/
a) e, torman das pafeaa.s de ‘ecccacipnes en Las € ve 6//'m/'7q_, La_
i sma Variable para obfner dos rcevas €ccaciongs <om goby los
Var/ables, :
b), Se resuelve el Sistena, Yormado por eslas fos ecaccczbne¢/
c) Se sushtugen bos valores erncomrados en wna de bas ecccacro

res ar/'é/'na/es ? Se Balla el valor e a Variable rhicrafmen fe

é/)'m/‘naa’q, :

4 Ver e/érrv/o/o <, LT faéd- 46~ 4P, Debes rener en cuenla 9ue €n a) debe
cornclise we Lo Solwucisn €5 €a rerna, (‘3j -2 ;5) 7 2ue ed C"”/"f’”‘o
J‘o/uc‘('o;z, €s 5={(3/._2/. 5)}, s é,) dobe Conrcli,rse gue a d‘o/ac,vo,—z, es
Lo terna (2..4-3 we el Conjunls Solucion es Saf(R;-1.3)3.
J ) ) ? g v 7 s

— 42~
&€ conjunto Volucion He ten vistenia € Eckcaciones es e con,unto

tnterfeccrot de Los conjuntos solucion Ae Las ecwaciones Fee £o for-

we e-e J’/‘.r)emq rel=1 ﬁv'@‘qe
Q§, En c) a’@:.ée conclurrse gaue Kas infimitas Sotaco-

Se deben comparar los

eneralmen] .

|

|
|




= - 12|

&€ conjunto Solucion, e tern vivfenia e Eccaciones es el corwnto
Iaterteceroh e Los Cazy'un/vf volucioh He Las ecuaciones Fae lo for-
man, |

L Un Tichema, ote dos ecuaciomes Crmeales con dos Variables puede
tenery
— Lena Lén/bd Joleccion (/af reclay Je Ih)(‘.’/‘.}‘ecan_)/

rrn guna Jolucion, (Las reclar von paraselas),

— ibAraltasr Jobucioner (Yas reclas sorn coimmcrdentes)

. Parc. resofuer anablbcamente «n Sislfenc, de osr eccaciones <o dog v

rrabbes demos {-07‘/'&':362/‘ afo&lme/fado\r;
—m&Fods de .S'asﬁ’;‘ucz'ofq, o
- mefody e adicion # Swshaccion (0 mefod, e reclecceioi,)

y Ver'; e/'em,oéo A, LT fa:?\y, 43~ 45 Debes Terner en cuenty gue en a)

* debe concluirse 9ue 4La solucion es el par (3;2) we el Consnt
‘@{‘{C_"b,”' es S=‘{C3;-'Z.)}. En &) debe conclurie sue e Crsima ne Heme
Sofucion z gue 5_—_-¢ En ¢) debe concluirse gue Las rnfinmitas Sotaco .
nwes  Son Los rares (Xz'é'-) e nimeros reales 'Fales sue x.,._.?;: T

~

’/ﬁ'jf 00’"/'6/6 Conocer S/ ten SrSTema Treve Soluc/oh, dnica, o ihpnitas &
o S/"no 1rene Solucion Sin FCSo-fvergo//oar‘q, ey Se cleben comparar Los
cocrentes e Los Coefrcientes correspondrentes de fay ecceaciornes .

Sea el Sistema: X+ b1y + 50 | entonces se ce e
d.-,x+é_zé7 # Cy =0

i . Cy .
N &1 64 el wealerma, 7ere So(cocfo;z wwnica,,

| Az &,
aq - Yy C1 ¢ sistewia np Fewe d‘o&cc/ofq,/
a, ¥ Ca
a1 _ __6_4__: S el vskia Feue Pnfinitay soleceiomes |
a, &y <

554,31 VStemays de Fres eccacionas Cineales com Fres Parasles,.

Llantarios Sistenia, de fres ecuqciones bineales com Fres Varaébdles a
wn SIS de Lo Yorma Q X # byy+ CE+, =0
@y X + 627 FCoR + dy =
ax + & + GZ +dy =0
. 3 3 7 -
'EJ/DJ‘ Sistewas //oaeden, ferner Solwuesss, ‘L://n/'c:a./ /nfv'n/'/a,_f‘ solecciones &

no fener Solewcion. ;

, Farg Lo resslecion, e eslas Sistesmas peede (Bl 2anse | segiin, Sea,
gy | comodlo, e€ meFodo de. /J“J?".’L“C/""b o el de redeccior . eneralmen
te e ulbrra el de redecccron, en Tales casos procedesmss as; s
a),J€, Ffoman ctas pare ‘as e ecccacipnes €n fLas e se 6//m/',7q, Lo

misma var/able rrera oblerer os ruwevas CCLLacionls <on Joé, s
Var/a bles, _
b). Se resuelve el Sistema, Yormado por eslas os ececaciones,

c) Se Suslhtugyen bos valores encormrados €rn cwna e Las eccacro
nes orrqrnales ? Se Bale el valor e La Variable rhicremen Fe
elimingda,

4 Ver 8/ém/o/o <2, LT ﬁaél. 46— 4p, e bes Tener en cuenla gue € a) Febe
® corclisse gue Lo, Solucisn €S €a erna, (JJ- -2;5) g gue A Con/‘c/«rﬂ‘o
voleceion es’ S= {(‘3/.-2/. 5)}_ En b) clebe Conclu.rse guwe Lo, Solcicion es

'éa"/'ef’?& (2;-4;3) ? gugeZ Cond'ccn/’o_ cfot’/—ccfofz es 5:2{(2,/'—7/-3)}.

\
]
\
|

f
|
I
i

|
|
|
|

el




5.2, Sisternar cuadralticor - , ) - 13-
Urn Sistema, de ececaciones Se £lma, cwa drdtrco ;uana(o. en € q,;i?,e_

'ce al menosr Ura €ecuacion cuadralfica . o

V ara Lo preeba de sngreso Sotamenfe €s ob/efve resqalver S/stemas

ecuadmitrcosr de dos ecleaciones Con Hos var/ables formados 7oor«ng

ecwcacion cuadraltica % ofrn, Kineal,

Para resebver fales Sisrfewas procedemos as/

a). Se despeja tina Variable en fa €cuacion €meal )

b). Se 54(_57’-,-14“73 et va lor de a variable d@J,OQd'qu‘ en fn @cwacion Cua.
draltica,, ) , .

c). se resuelve La ecuacion e Je;unafo ey @n wna Variaélt obtenida,

&) se- caleulan Los valores He La ofr variable

e) A8 da ef C\‘?"i/«’—‘nfo Jo/uCzbfq,, ’

yVer efjemplo 3 a),6), L7 ,f:a’?o:. 4§~ 50, En cada wno debe <Orc/uirse

. B « f
® con e Caryunfo Joleccron, .

\é)pf‘aé/émay gue conducen a €cuaciones v a GTtemays de [ S -
- T \%
crones,- :

6.1. £yenplosr de Yradaccion det jéﬂ;uo;;'e Comein. afl /en,?a%/'e @€-
i ¢ &

rco, -
L Un nimerp auwmentado €en 31 X+3
. Un /’Jcémei‘o disminwldo en L . X=2 .

-4 dju.,ofo de wn ndmere DX X .

L EC guintuplo e kri nimeny P FX.

Lo Tmitad de wn ndmero -:LX & X .

L EC cwadrads e wn Adomero,; x2 Z

N Ef 7/7"(70{0 de cr 'f‘/_;:,mér‘g Ritmertade cm 5 3x+ 5

. Dos ncémc‘ro_s‘ grrgres Consecwutvos S P 7 L.

. Un ndmero par; Ix.

LU dmers tpar! XX+,

W Un ndmers de dos CSfras ) AOX (Eonce X e 7\27brc_s"e,q/27,,z
Ladg c;fra/j de Loy deconag + de Yay wnidades respectivamense

e Un ’naf/nero— 5{8 A s C%f‘a.d/.' AOOX A6+ +~ Z (C(f/mde X, y/g r\?,o,t
aenlan Law cfrae e €as Cenrenas , bua decenas v Las wnidade

' Yﬂd,oec‘za/nmenfe,{ 7

v lda edad de «ra persena Aace Yoy o X-4 (Honde X Tepreaensy
La edad acrual de o peraona ),

L La edad de una ~erdona, Xenlre . L Lo o
AonTe, e et ot ol }wf;mijm”’ X4 (donde X7

S al diovdr an ndmerns ybor d e ob6Hene Cocienteg 3 Y rec?s 7 :
X=3.d+1 (dende x repreaenta e ndmers).

V£ 5 de wn ndmere ! ©05X &%x .

. S/ wurna peryona camima X B, ,oar »‘im/ee 7u£meré- de Rilomerrod gt
camina €n & Aoras (en wn movineaty réchtines wniforme): xg.
. Una 706/"4&26(, realiza, tn frajcy'o en X diiy ; €a partfe Al Traby .

; realiia en tn i ; 17
?o ?(46 . <
. Una ALlave Tena wn depssito en X Aoras. La, parte He€ depols
Que /ena en kna Aora; 4

y x .
o £€ ndmero de centavps aue Vr’cz; en X pesod Y 7o olay y Z medio ;
A00 X + »20?+52. -




— bl

6.2, Sugerenciar para weiolver un prebélema .-
[%4

a), Zéer ceecrdaclosamen el robteima ?‘;:anr‘a; veces ge S€am rece-
rarias Aasla comprender La Sifwacion, Gue Se planlea, ‘ -

b/ eterminar L&s Az7DS ; dehnir bas /3160;»1/?‘&.5 con Las fqe se
#méa,/'amlj

c). bescar as refaciones & combrimaciores €Xistemres gue £ perqmr,-
7an forma/czr g ecccac/'o’n, O Las ecwacdsried ?ucé re,orexen@ ef |
problema,,

d) resolver fa gcccacion & e€ acalemna de €cwaciorned pfahﬁeaa’o_j

e), comprobar Ya Sobleecion, o Las Jo{cfcf'one\f Areciemente en e/ rexvs
el probélemea no en fa €cweacioy polanteadla (puedes Faceréy

mentalmente), l

4). responder sxpticifamente a Lo pregentads n el prodleme, (debes |

Fener en cuenla faqg nidades He med/da. )

7 Rad,/ cates . Lluaciony s Cori radl o les . -

/ B 4 =
;’, 4. /?a/,? e ESima HE wn NaMmero reaf, -

JSea A€R  neN,n>7, Lfw Sl mediime Ade & en W €5 €a ’Mﬁc‘i
J . ~ i
C/‘O)/’}_, 6/8 éa_ eCCLCLC/b”L )(n: 07 Al /4/070r CID//,L \//-G;: i !

. 4 N . -

V Fn R Se c“rn,o/e Pk YL €S par | ya peag Senliole & €S e AmeEso f‘ea/i

T pam azo; Al nesimpar, entonces T slempre Ve Seniids , es
Hecir, ax n €S smpar,fa HErpre o5 wrn md mery reat.

P m es par Y AD0, 2U[STER FO5 rw/CeS N-CSimig en IR «na pos/hva y |
|
orra IEGAIIA | LEIrO pPara Lograr Hefrir Un S Mdmerc parg T/Z
- Lad 14 ’ . .
5& Coms/dera Solo La Os TV Cralz arfme? ca o priocooal ).

Eemplos:
7P Voo =8 , VG =3,
’-De’éc’é‘ Fener presente ,Jin emoarge, §e¢€ z'—’ € Caso He yue FUieras
‘dé?‘grm/'nar Lois noﬁr’»e‘fos X 7‘Q/e5- ?c«e XV= &4 5 X:ff Q€ Ckrn/vf"e |
Fue X=*t&§ & X= *3 Wecﬁ'quen/e, |
—~ . . ) .
L O L ES impar Ve, #rene el misrnc Signo gue Lo Carlidad Swb-

radical. G mptos: AT <5 L ar --3 |

<

]
7.2. Rotencias de Exponenre raciorat -

» Sea ac K [ M Z , n>4 , entonces deprimos!
o
/n n
a — \/a"’ /Jaru, a >0
™ : .
a = O era, X=0. ‘
. vof—gb/'&@’adej de Cas 7007‘8/76/&5 Ao Expornenre racionat :
Je Ccumplen Loas mismas poropiedades de as poTENCas e Exco-
Pente entero (ver @af;eofo 1.9 en pa?j,\s‘ de eske rEStemer ).
Addemas e Cum/o/e ba. MONGCTONIA:

a®

S S

c .
; Lo a >
bec &> <<

6 Cc .
a > a Lo O<c <
prara Fod o é/cé &, dé%’j,

.Vzas ,orv,o,“edua/e: de Las porencias o€ €rponenle racionzé Se€
Extie€nden a porencias He Cxponente real




) -7
7.3. Frop/edades de Los rad,cales, - ”
. Radlical : es Lodq expresion oefa forma W?”"m Con n,meZ, -
QR Lno. expresion Caa,/?a/'em/. n es el indice g Q el rad;cando.
. ]
Ldebido a gue \fom - a”'t/n/ Los radricales Camplen, propiectacte:s

w :
Consccuencias de Las propredoctes e Las poFencias e

9(4(’— Son

.ex,oo”nenff, raconal: Neg—

D Ve Ve =as d) WZ:V’O.‘%

= firn

ORI ! ‘é-*\; e
() m o - -

<), (\/—Z) . /a:71 \

/
1 2.4, Jimpbipicacin de Tadicq les, -
N, Un radicat eséx’ Simplipcedo Cuando !
_ €l ind/'oe o rgee FacTores Comewney
- S€ bun extralds jos rFactores Fue son ralces exacras,
el radrscands rno Frerne denomivador
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