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Clase 12. Teoría. 
 Reglas de cálculo de derivadas.  

 Operaciones aritméticas.  

 Derivadas de la función compuesta e inversa.  

 
Bibliografía:  
Análisis Matemático. Tomo II. páginas 16-41. 
 

Introducción: 
Por definición, una función 𝑓(𝑥) es derivable en el punto 𝑥0 si existe el límite del cociente incremental: 
 

 𝑓 ′ 𝑥0 = lim∆𝑥→0
𝑓 𝑥0+∆𝑥 −𝑓 𝑥0 

∆𝑥
    

 
donde  𝑓 ′ 𝑥0  se interpreta geométricamente como la pendiente de la recta tangente a la curva en el 
punto 𝑥0. 
 
De aquí que se puede calcular dicha recta tangente a la curva en el punto  (𝑥0 ,𝑦0) mediante la fórmula: 

𝑦 − 𝑦0 = 𝑓 ′ 𝑥0   𝑥 − 𝑥0  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Desarrollo: 
Reglas de cálculo de derivadas: 

 

𝑥2

16
+
𝑦2

9
= 1       

𝑥2

9
+

𝑦2

16
= 1             

Ejercicio Premio. 
En los puntos de intersección de las elipses: 

Halar el ángulo entre las rectas tangentes. 
 
Las tres primeras respuestas correctas serán bonificadas. 
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Las demostraciones se obtienen a partir de las operaciones con los límites. 

 
Ejemplo de derivada de algunas funciones elementales: 
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De igual manera se obtienen: 

 𝐬𝐞𝐜 𝒙 ′ =  
𝟏

𝐜𝐨𝐬𝒙
 
′

= 𝐬𝐞𝐜𝒙 𝐭𝐚𝐧 𝒙 

 𝐜𝐬𝐜𝒙 ′ =  
𝟏

𝐬𝐢𝐧𝒙
 
′

= −𝐜𝐬𝐜 𝒙 𝐜𝐨𝐭 𝒙 
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Ejemplos: 
La manera más sencilla de utilizar los Asistentes Computacionales o los Dispositivos móviles es 
precisamente el cálculo directo de derivadas, así se pueden obtener resultados tan simples como: 

1. Sea 𝑓 𝑥 =
1−𝑥3

1+𝑥2     Obtener la derivada con respecto a 𝑥 

>         

 

 𝑥 = 2 se obtiene   

Aproximacion con 5 dígitos decimales    

 

1. 𝒚 =
𝐬𝐢𝐧 𝒙+𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝒙
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= 
1+sin 𝑥

 cos 𝑥 2 

 

2. 𝒚 =
𝟏

𝐭𝐚𝐧𝒙−𝟐𝒙
    

 

 

=−
 sec 𝑥 2−2𝑥 ln 2

 𝐭𝐚𝐧𝒙−𝟐𝒙 
2  

 
Derivada de la función compuesta: 
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Ejemplos: 
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Derivada de las expresiones potecio- exponenciales: 
 

 
Ejemplos: 
Calcular la primera derivada de: 

1. 𝒚 =   𝒂 − 𝒙  𝒙 − 𝒃 −  𝒂 − 𝒃 𝒂𝒓𝒄𝒕𝒂𝒏 
𝒂−𝒙

𝒙−𝒃
 

 

 

 

 

2. 𝒚 =  𝒙
𝒙

                

 
 
Derivada de la función inversa: 
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Aplicaciones: 
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