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ARITMETICA.
  Dominios y conjuntos numéricos:
    Dígitos.(Conjunto)- 0 , 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6 , 7 ,  8 , 9  (no permite contar). 
    Naturales. (Dominio)- 1, 2, 3,.. 10, 11,... 20, 21,.., 100,… (Los dígitos y la unión de ellos). (No se puede dividir, sustraer).
     Fraccionarios. (Dominio)-Los de la forma a/b, a y b Є Ν, b ± 0 (no se puede sustraer).
     Enteros. (Dominio)- 1, -1, 2, -2, 3,-3, 4, -4,...  (Los naturales y sus opuestos). (No se puede dividir). 
     Racionales. (Dominio)- Los de la forma p/q  con p y q enteros, q distinto de cero. Los enteros y los decimales exactos o con cifra de repetición periódica. (No se pueden hallar raíces de índice par no exactas ni con radicando negativo).
     Irracionales. (Conjunto)- Pi y las raíces no exactas (Raíz de índice par de. 2, 3, 5, 6, 7, 8, 10, 11, 12,...)  (No se pueden hallar raíces de índice par y  radicando negativo).
     Reales. (Dominio)- Es la unión de los racionales y los irracionales. (No se pueden hallar raíces de índice par y  radicando negativo)
      Complejos. (Dominio)- son de la forma Z = a + bi. (donde a es la parte real y b es la parte imaginaria.              
 IMPORTANTE: 
                            A cada punto de un recta se le puede hacer corresponder de forma univoca un número real y viceversa. Sin embargo en los irracionales, en los racionales, en los enteros, en los fraccionarios y en los naturales no sucede así, los representamos en una recta numérica a cada uno de ellos y existen puntos en ella que no le corresponde ningún número.  
Los números reales se representan por intervalos que pueden ser cerrados cuando se toman los extremos (entre corchete), abierto cuando no se toman los extremos (entre paréntesis), semiabierto cuando se toma uno de los dos extremos (una paréntesis  y un corchete) y para los infinitos (paréntesis). Son positivos todos los números reales mayores que cero y negativos sus opuestos.  El cero no es ni positivo ni negativo, luego el opuesto de cero es el propio cero. Si al referirse al conjunto  de los números reales  positivos quieres incluir al cero entonces debes nombrarlo como los números reales no negativos. De dos números reales cualesquiera es menor el que este mas ala izquierda en la recta numérica y mayor el que este mas a la derecha. De dos números reales positivos es mayor el que tiene  mayor modulo. De dos números reales negativos es mayor el que tiene menor modulo. El cero es mayor que cualquier número negativo y menor que cualquier número positivo. 
  Conceptos: 
  Modulo de un número: es siempre su valor positivo. 
  Opuesto de un número: es el mismo numero pero con el signo contrario. 
  Reciproco de un número: es el número cuando se invierte, es decir, el numerador pasa a denominador y el denominador a numerador.
 Máximo Común Divisor: es el mayor de todos los divisores  comunes de los números.
 Mínimo Común Múltiplo: es el menor de todos los múltiplos comunes.

OPERACIONES:
                                 Regla de los signos: Para sumar números  de igual signos se suman sus módulos y el resultado tiene el mismo signo, de diferentes signos se restan sus módulos y el resultado tiene el  del  número de mayor modulo y al multiplicar y dividir números con signos iguales el resultado  es positivo y con signos diferentes el resultado es negativo. 
                                 Operaciones con decimales. Para sumar y restar  se coloca la coma debajo de la coma y se efectúa la operación, al multiplicar se multiplican los números y el lugar decimal del resultado es igual al de la suma de los lugares decimales de los números y al dividir no puede haber coma en el dividendo, se multiplica dividendo y divisor por la unidad seguida de tantos ceros como lugares decimales hallan en el dividendo.
                                  Operaciones con fracciones. Para sumar y restar tiene que existir común denominador, si no, hay que hallarlo, hallando el mínimo común múltiplo de  los denominadores y se suman los  numeradores, al multiplicar se  multiplican los numeradores y los denominadores y al dividir se transforma la división en una multiplicación del primero por el reciproco del segundo.
                                   Operaciones combinadas con números reales:1. Los signos de agrupación de dentro hacia fuera (paréntesis, corchete, llave). 2. Las potencia y raíces. 3. Las multipliciones y divisiones. 4. Las sumas y restas. (En el 2,3 y 4 se realizan según el orden en  que aparezcan las operaciones).
   POTENCIA:
                          El exponente indica las veces que la base se multiplica por ella misma.                Propiedades: 
                1. Producto de igual base y diferente exponente se escribe la misma base y se suman los exponentes.
                2. Cociente de igual base y diferente exponente se escribe la misma base y se restan los exponentes.  

                3. Potencia de potencia  se escribe la misma base y se multiplican los exponentes. 
                4. Potencia de exponente negativo es igual a uno sobre la potencia con exponente positivo.
                5. Producto de diferente base e igual  exponente se multiplican las bases y se escribe el exponente.                 

                6. Cociente de diferente base e igual  exponente se dividen las bases y se escribe el exponente. 
   RADICALES:
                          Para sumar radicales tinen que tener igual índice e igual radicando entonces se efectúan los coeficientes. 
                          Para multiplicar o dividir radicales tinen que tener igual índice entonces se multiplican o dividen los radicandos. 
                          Para racionalizar denominadores si es monomio  se multiplica numerador y denominador por un radical que elimine la raíz del denominador y si es binomio por su conjugada (por el mismo binomio con el signo contrario, para obtener diferencia de cuadrado y poder eliminar la o las rices del denominador).   NOTA: El resultado de un cálculo debe darse de la forma más simplificada posible (dividiendo numerador y denominador por un mismo numero), el numerador no puede ser mayor que el denominador (se convierte en una fracción impropia es decir se divide numerador entre denominador ) y en el denominador no puede tener raíces (se racionaliza que es eliminar la raíz del denominador;  si es monomio se multiplica numerador y denominador por una raíz con el mismo índice y radicando pero con el exponente de forma tal quesea lo que le falta para llegar a ser igual al índice para poder eliminar la raíz y si es binomio se multiplica numerador y denominador por la conjugada que es el mismo binomio pero con signo contrario para obtener una diferencia de cuadrado y poder eliminar la raíz ). Cuando este calculando; el número no le dé exacto y lo que este obteniendo sean objetos que no puedan partirse o picarse utilice las reglas del redondeo.
 IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS. 
 Sen²x + cos²x = 1,   Cos2x = cos²x - Sen²x,   Sen2x = 2 sen x + cos x, Tan x = sen x / cos x,   Cot x = cos x / sen x,  1+ tan²x = 1 / cos²x,  1+cot²x = 1 / sen²x,   sen (90 – x) = cos x,     cos (90 – x) = sen x,  
OTROS CONCEPTOS IMPORTANTE: 
Números pares: son los múltiplos de dos (2n). Números impares: (2n+1). Números primos: son los divisibles solo por el y la unidad.  Números capicúa: son los que se escriben y se leen de derecha a izquierda igual que de izquierda a derecha (0,1,…, 9, 11,22,…., 99, 111,222,…, 999, 121,131,..., 212,232,…, 313,323,…, 989,1001,…).  Números ascendentes: son los que sus dígitos ascienden de izquierda a derecha. (12,13,14,…,19,23,24,…,29,34, 35,…,39,45,…,56,…,59,67,…,78,79,…,89,123,124,…,134,…,145,…,156,………,234,…,239,245,……,345,…,349,356,……).  Números descendentes: son los que sus dígitos descienden de izquierda a derecha. (10,20,21,30,31,32,40,41,42,43,50,51,52,53,54,61,62,63,64,65,71,72,73,74,75,76,…..,210,310, 320,321,420,421,430,431,432,….).     
                                                                        Criterios de divisibilidad: 
Es divisible por: 2  cuando termina en 0 o digito par. 3 cuando la suma de sus cifras es un múltiplo de 3. Por4 cuando las ultimas dos cifras sean 0 o un múltiplo de 4. Por 5 cuando termina en 0 o 5. Por 6 si es divisible por 2 y por 3.

Un número es divisible por otro, cuando es divisible por todos los divisores del otro.

    CONJUNTO : Es un grupo de objetos o cosas que tienen propiedades comunes o afines recibe el nombre de conjunto y se nombran con una letra mayúscula. Cada un de estos objetos o cosas recibe el nombre de elemento. Pueden ser vacíos (sin elementos,   o      ), unitarios (con un elemento), finito (con determinada cantidad de elementos) e infinitos (con infinita cantidad de elementos). Conjunto universo es el mas amplio. Se escriben en notación  tabular (cuando se escriben sus elementos entre llaves separados por coma), descriptiva (cuando se describen las propiedades en forma literal) y en notación constructiva (cuando se dan mediante relaciones).  Las relaciones entre conjuntos es de subconjunto o no subconjunto (
[image: image420.emf] ) y de elemento conjunto es de pertenece o no pertenece (
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) son todos los elementos de los conjuntos y los repetidos se toman una sola vez. Intersección (
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 ) son los elementos comunes entre los conjuntos. Diferencia (/) son los elementos del primer conjunto que no están en el segundo, Complemento (Ac ) es el conjunto formado por los elementos que le faltan a un conjunto para llegar a ser el conjunto universo.
   TRABAJO CON VARIABLE: 
                                                     VARIABLE. Es una letra cualquiera del  abecedario.  
                                                     TERMINO. Es un número o una variable o la combinación de números y variables donde intervienen las operaciones de multiplicación, división, potencia o raíz. Ej.- 2,  a, 3b,...                    Coeficiente. Es el número que está delante en cada término y si no hay es 1.Parte literal. Es el resto del término y si no existe no tiene. Términos semejantes. Son los que tienen igual parte literal. Se reducen  efectuando sus coeficientes. 
                                                     EXPRESION ALGEBRAICA. Es un término o la suma  de varios términos. Monomio.  Un término. Binomio .Dos términos. Trinomio. Tres términos. Cuatrinomio. Cuatro términos. Polinomio.  Más de cuatro términos.
                                                     VALOR  NUMERICO.  Es el resultado que se obtiene  del  cálculo, después de darle el valor indicado a cada variable en la expresión algebraica.   PRODUCTOS NOTABLES.                                                     
Producto de un monomio por un binomio. Es Multiplicar el monomio por cada término del binomio. 
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a (b+c) =  a.b + a.c
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Producto de dos binomios. Es multiplicar cada término del primer binomio por cada término del segundo binomio. 
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(a+b)(c+d) = a.c + a.d + b.c + b.d
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Suma o diferencia al cuadrado. Es igual al cuadrado del primero más o menos duplo del primero  por el segundo más el cuadrado del segundo.
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[image: image14.wmf]2


[image: image15.wmf]ñ


Suma por diferencia de dos binomios. Es igual al cuadrado del primer término menos cuadrado del segundo término. 
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 (a+b) (a-b) =  a
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- b
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Producto de dos binomios con un término común. Es cuadrado del común mas la suma de los no comunes por el común más el producto de los no comunes.
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(a+b) (a+c) = a
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+ (b+c).a + (b.c)
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Trinomio al cuadrado. Es la suma de los cuadrados de cada término más el duplo de la suma de las combinaciones de dos en dos de los términos.  
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 (a+b+c)2  = a
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+2 (a.b+a.c+b.c) 
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Suma o diferencia al cubo. Es cubo del primero mas o menos el triplo del cuadrado del primero por el segundo mas el triplo del primero por el cuadrado del segundo mas o menos el cubo del segundo. 
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Suma de cubo. Es la suma de sus bases por el cuadrado del primero menos el producto de ellos más el cuadrado del segundo.
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Diferencia de cubo.  Es la diferencia de sus bases por el cuadrado del primero más el producto de ellos más el cuadrado del segundo. 
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PROBLEMAS:
Pasos para resolver un problema: 1. Leerlo 1, 2,3 veces,…hasta comprenderlo, saber de que me hablan y que me dicen de ello, así como la idea como lo voy a resolver. 2. Escribir los datos. 3. Escribir la formula o el planteamiento. 4. Resolverlo. 5. Hacer la prueba escrita en el texto del problema.  6. Escribir la respuesta literal.
GEOMETRIA  PLANA
PUNTO.  Es un lugar en el espacio.  Se denotan por una letra mayúscula
SEGMENTO. Línea que unión de dos puntos. Se denotan por los puntos extremos o por una letra minúscula. 
SEMI - RECTA.   Línea que tiene comienzo y no final
RECTA.  Línea que no tiene principio ni final .Se denotan por una letra minúscula o por dos puntos por donde pasa                                            
ANGULOS. Región limitada por dos semi-rectas de origen común o dos rectas que se cortan se clasifican según la amplitud de sus ángulos. Se denotan por una letra griega o un numero o tres letras mayúsculas cuyo vértice esta en el centro. Se mide su amplitud en grados o radianes (
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 =180°). Los positivos son los que se orientan en contra de las manecillas del reloj. Los negativos a favor de ellas. 
Según su amplitud se nombran. Nulo.---     0°.
                                                   Agudo.-- Entre 0° y 90°.
                                                   Recto.-- 90°. 
                                                    Obtuso.-- Entre 90° y 180°.
                                                    Llano.-- 180°.
                                                    Sobre obtuso.-- Entre 180° y 360°. 
                                                    Completo.--360°.  Con vértice común
 Complementarios: Son aquellos que cuya suma es 90° 

 Suplementaros: Son aquellos que cuya suma es 180°)
 Los que se forman por dos rectas que se cortan- Adyacentes. Tienen un lado común y suman 180° y Opuestos.  Son los que se forman con los lados opuestos del ángulo y son iguales).
 Los que se forman entre dos rectas cortadas por una secante: 
       Conjugados: están a un mismo lado de la secante dentro o fuera de las rectas.

       Correspondientes: Están a un mismo lado de la secante y alternando las rectas.

       Alternos: a-Internos-los que alternan la secante entre las recta.
       b.-Externos-los que alternan la secante fuera de las rectas.                                                                                                                                                                                                      
 NOTA: Si las rectas son paralelas entonces: Los conjugados suman 180° y los correspondientes y los alternos son iguales.                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                           
TRIANGULO: Es la unión de tres puntos no alineados. O. Tres segmentos continuos donde  el origen del primero coincide con el extremo final del segundo. O. la intercepción de tres semiplanos.
Desigualdad triangular: Un triangulo es construible cuando la suma de dos lados sea siempre mayor que el tercero.(a + b  > c; a + c > b; b + c > a).
ELEMENTOS: Tres ángulos interiores, que suman 180°.Tres lados. Tres vértices. Seis ángulos exteriores, que suman 720°, dos en cada vértice, que son iguales por opuestos por el vértice.
ANGULO EXTERIOR: Es el que se forma entre cada lado y la prolongación del otro lado.Y es igual a la suma de los interiores no adyacentes a él.
                                Se clasifican según sus lados y según sus ángulos
Según sus lados: (Equilátero- 3 lados iguales y 3 ángulos igual a 60°. Es obtusángulo. Isósceles-     2 lados iguales y los 2 ángulos bases iguales. Puede ser rectángulo, acutángulo u obtusángulo y Escaleno-  3 lados y 3 ángulos desiguales. Puede ser rectángulo u obtusángulo).                                                                        

Según sus ángulos:(Rectángulo   -1angulo recto y 2 agudos, puede ser  isósceles o escaleno, Obtusángulo -1 ángulo obtuso y 2 agudo, puede ser isósceles o escaleno y Acutángulo   -3 ángulos agudos puede ser equilátero, isósceles o escaleno).
En todo triangulo: A ángulos iguales se oponen lados iguales y viceversa. A ángulos desiguales se oponen lados desiguales y viceversa A ángulos iguales se oponen lados iguales y viceversa. 

En todo triangulo rectángulo: La hipotenusa al cuadrado es igual a la suma del cuadrado de los catetos. (Teorema de Pitágoras). 
                                                                                     Si para los lados a, b y c de un triangulo se cumple que a2+ b2 = c2 entonces el triangulo es rectángulo y la hipotenusa es c (reciproco del teorema de Pitágoras). La altura sobre la hipotenusa es medio proporcional a los segmentos que determina sobre ella. (Teorema de la altura). 
Cada cateto al cuadrado es igual al producto de la hipotenusa por el segmento que determina sobre ella. (Teorema de los catetos).
      Razones trigonométricas de los ángulos agudos en un triangulo rectángulo. 
  Seno del ángulo agudo es igual cociente entre el cateto opuesto y la hipotenusa.  

  Coseno del ángulo agudo es igual cociente entre el cateto adyacente y la hipotenusa. 
  Tangente del ángulo agudo es igual cociente entre el cateto opuesto y el cateto adyacente.
  Cotangente del ángulo agudo es igual cociente entre el cateto adyacente y el cateto opuesto.     Si uno de los ángulos agudos es de 30° el lado que se opone es la mitad de la hipotenusa y el que se opone al de 60° es raíz de3 por el otro cateto. Si los dos ángulos agudos son de 45° los dos catetos son iguales y la hipotenusa es raíz de 2 por el cateto 
          En un triangulo cualquiera se cumple: 
                             La ley de los senos. El cociente de cada lado y el seno del ángulo opuesto son iguales e iguales al doble del radio de la circunferencia circunscrita. 
                             La ley de los cosenos. El cuadrado de cada lado es igual a la suma del cuadrado de los otros dos lados menos el duplo del producto de los otros dos lados por el seno del ángulo comprendido entre ellos. 
            RECTAS (elementos) NOTABLES:
Altura (h)... Tiene 3… Es el segmento perpendicular de cada vértice al lado opuesto. Forma dos ángulos rectos en el lado. Y es igual a  
Mediana (m). Tiene 3…Es el segmento que une cada vértice con el punto medio del lado opuesto. Divide al lado opuesto a la mitad. Y es igual a  
Bisectriz (b), Tiene 3… Es la semirrecta que divide a cada ángulo del vértice  a la mitad.  Cada punto de ella equidista de los lados del ángulo. Y es igual a
Mediatriz (M), Tiene 3… Es la recta que pasa perpendicularmente por el punto medio de cada lado (tiene 2 propiedades -dividir cada lado a la mitad y formar 4 ángulos rectos en el punto medio de cada lado)                                                   
En los triángulos equiláteros las cuatro rectas o elementos notables coinciden sobre los tres lados. En los triángulos isósceles las cuatro rectas notables sobre la base coinciden.  En los triángulos rectángulos los catetos son altura. 
Puntos  Notables en el Triángulo:
         Ortocentro Es donde se cortan las tres alturas.               
Incentro. Es donde se cortan las tres bisectrices o centro de la circunferencia inscrita.

Baricentro. Es donde se cortan las tres medianas o centro de gravedad. Divide a la mediana en dos segmentos, donde el segmento comprendido entre el Baricentro y el lado es un tercio de la Mediana y un medio del otro segmento.
Circuncentro. Es donde se cortan las tres mediatrices o centro de la circunferencia circunscrita.
 CRITERIOS DE IGUALDAD DE TRIANGULOS: 
                Dos triángulos son iguales: 
   1, Si tienen sus tres lados  respectivamente iguales.                                                                    
   2. Si tienen 2 lados y el ángulo comprendido respectivamente igual. 

   3. Si tienen un lado y sus 2 ángulos adyacentes respectivamente iguales.
                Paralela media de un triangulo: El segmento que une los puntos medios de dos lados de un triangulo. Es paralelo al tercero e igual a su mitad. 
CRITERIOS DE SEMEJANZA  DE TRIANGULOS:
                 Dos triángulos son semejantes. 
 1. Si tienen 2 lados paralelos. 
 2. Si tiene 2 ángulos iguales. 
 3. Si sus 3 lados son proporcionales. 
  4. Si tiene 2 lados proporcionales y el ángulo comprendido respectivamente igual.
 Si dos triángulos son semejantes entonces existe una razón de proporcionalidad entre sus lados homólogos llamada k y es igual a la división de cada lado de un triangulo y el lado que le corresponde en el otro triangulo, es decir, la razón entre los lados que se oponen a ángulos iguales. El cociente de áreas de triángulos semejantes es igual a la razón de semejanza al cuadrado (k)². (La razón entre sus áreas esk² y entre  sus perímetros es k)
 CUADRILATEROS convexo. Figura convexa que tiene 4 vértices, 4 lados, 4 ángulos interiores que suman 360 grados y dos  diagonales que se cortan).                         .        
        Trapecio. Es un cuadrilátero que tiene dos lados paralelos llamados bases {B, b} base mayor y base menor.                  

                    A -Si los lados no paralelos  son iguales entonces es un trapecio isósceles  que tiene dos diagonales iguales que se cortan proporcionalmente y el par de ángulos en cada base son iguales. 
                    B  -Si uno de los lados no paralelos es perpendicular a las bases el trapecio es rectángulo y tiene la propiedad de tener dos ángulos interiores igual a 90
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.Paralela media de un trapecio. Es la unión de los puntos medios de los lados no paralelos y se haya sumando las bases(los lados paralelos) y dividiendo entre 2.

Paralelogramo. Es un cuadrilátero que tiene sus lados  paralelos 2 a 2, los lados paralelos son iguales, sus ángulos consecutivos suman 180
[image: image54.wmf]0

 y sus ángulos opuestos son iguales.

Rectángulo. Es un paralelogramo que tiene sus ángulos interiores  rectos, sus diagonales son iguales y se cortan en su punto medio.
Rombo. Es un paralelogramo que tiene sus cuatro lados son iguales, sus diagonales son bisectrices de los vértices y se cortan perpendicularmente.
Cuadrado. Es un rectángulo que tiene cuatro lados iguales, sus diagonales  son bisectrices de los vértices y se cortan perpendicularmente. 
PERÍMETRO.  Es el contorno de cada figura. Es la suma de todos sus lados de la figura. Y se expresa en unidades.
AREA.  Área es superficie y se expresa siempre en  hectáreas.- 1ha….10 000 m².                 Área del triangulo es base por altura sobre dos. (A = 
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  Raíz cuadrada del semiperímetro por el semiperímetro menos a por el semiperímetro menos b por el semiperímetro menos c. (A=
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Área del  paralelogramo base por altura(A = b. h). Área del  trapecio-base mayor +base menor sobre 2 por la altura. (A = 
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                Área del rectángulo-lado por ancho. (A = l. a).  
                Área del cuadrado-lado al cuadrado. (A = l
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  CIRCUNFERENCIA. Son todos puntos que estas alrededor de un punto llamado centro.  

  Elementos: Centro, radio, cuerda, diámetro, arco, ángulo central, inscrito y seminscrito. 
  Radio. Es el segmento que une el centro con cada punto de la circunferencia,
  Arco. Están determinados por dos puntos de la circunferencia,
  Cuerda. Segmento que une dos puntos de la circunferencia,
  Diámetro. La cuerda que pasa por el centro, la mayor de las cuerdas, 
  Angulo central. Es el que tiene vértice en el centro y tiene  la misma amplitud que el arco que le corresponde.

  Angulo inscrito. Es el que tiene vértice en la circunferencia y su amplitud es igual a la mitad de la amplitud del arco que le corresponde.

 Angulo seminscrito. Es el que tiene el vértice en un punto de la circunferencia, un lado es una cuerda y el otro es una tangente, su amplitud es la misma que la del ángulo  inscrito correspondiente sobre el mismo arco.
 Teoremas: 1. Angulo inscrito en el diámetro = 90 ° (Teorema de Tales).
 2. Todos los ángulos inscritos en el mismo arco son iguales. 
 3. La recta tangente forma con el radio en su punto de tangencia un ángulo de 90°.                                  
 4. Todo radio perpendicular a una cuerda divide a esta a la mitad. 
 5. Todo arco o cuerda formada entre rectas paralelas son iguales. 
 6. Todo cuadrilátero inscrito en una circunferencia los ángulos opuestos suman 180.                                                                                   PERIMETRO o LONGITUD. Es dos pi por el radio o pi por el diámetro. (p = l = 2лr o лd)
  CIRCULO. Son los puntos de la circunferencia y los interiores a ella. 
PERIMETRO Es dos pi por el radio o pi por el diámetro.(p = l = 2лr o лd). 
  AREA. Es pi por el radio al cuadrado.  (A = л. r 2)  
   LAS CORRESPONDENCIAS QUE SON FUNCIONES.
 “…una correspondencia que a cada elemento de un conjunto, A, le hace corresponder un único elemento de un conjunto, B;  es una función”.

· El conjunto A es el dominio de la función (
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 y se denota 
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 , el conjunto de todas las imágenes es la imagen de la función, y se denota 
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Ejemplo. La correspondencia definida de 
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en 
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, donde a cada número natural 
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se le hace corresponder su sucesor, es una función. 
   FUNCIONES. Son las relaciones donde a cada elemento del conjunto de partida (dominio) le corresponde un único elemento en el conjunto de llegada (imagen). Gráficamente cuando al trazar una paralela al eje y la corta en un solo punto. 
       Propiedades:
              Dominio. Son los valores que pueden tomar las x, es la proyección de la función sobre el eje de las x.

              Imagen. Es la proyección de la función sobre el eje y.

              Ceros. Es donde el grafico corta al eje de las x, analíticamente se halla dándole cero a la y obteniendo el valor de la x.
              Punto de máxima o mínima, es el mayor o menor punto que alcanza la función, es un par ordenado.

             Valor de máxima o mínima, es el mayor o menor que pueden tomar las y.

             Monotonía, es monótona si tiene una sola monotonía.
             Inyectividad, cuando a cada y le corresponda una única x o cuando al trazar un paralela al ejes de las x esta corte la función en un solo punto o cuando es monótona.   .

             Paridad, es par si es simétrica al eje y, es impar si es simétrica al origen de coordenadas, de lo contrario no es ni par ni impar o no tiene paridad.

      Lineal. Su  ecuación es: f(x) = mx + n.   (f(x) = y, m- es la pendiente y determina la monotonía o posición de la recta, n- es el valor donde la recta corta o interseca al eje y).                                 .

                   Propiedades:

                           Dominio x 
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 R. Imagen y
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R.  Cero: x = - n / m
                           Monotonía: Es monótona. (m > 0 la función es creciente, de III a I cuadrante, m < 0 la función es decreciente, de II a IV cuadrante y si m = 0 la función es constante, paralela al eje x).

                           Su grafico es siempre una recta (creciente, decreciente o paralela al eje x). 
                           Es inyectiva en todo su dominio.     

                           No tiene paridad. La constante es par

      Cuadráticas o de segundo grado: Su  ecuación es: f(x) = 
[image: image80.wmf]2

x

, (f(x) = ax² +bx+c  o  f(x) = a(x-d)² +e).  Si a > 0 abre para arriba y si a < 0 abre para abajo. Su vértice es: V (Xv; Yv); V (
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 ) o V (d; e).
                   Propiedades:

                           Dominio x
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R..

          Imagen y
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R t. q. y  ≥  Yv (si abre para arriba) o y  ≤  Yv (si abre para abajo).

                           Ceros. Son los ceros de la ecuación cuadrática.                  

                           Monotonía: No es monótona. M.C. para x  ≥ Xv y M.D. para x  ≤  Xv (si abre para arriba). M.D. para x  ≤  Xv y M.C. para x  ≥ Xv (si abre para abajo). 

                           Punto de máxima (existe) si abre para abajo y es el vértice.

                           Punto de mínima (existe) si abre para arriba y es el vértice.

                           Valor máximo (existe) si abre para abajo y es y = Yv.

                           Valor mínimo (existe) si abre para arriba y es y = Yv.

                           Eje de simetría  la recta x = Xv.

                           Es no inyectiva en todo su dominio (es inyectiva para x ≥ o ≤  Xv).

              Es par si es simétrica al eje y (f(x) = ax² +e). De lo contrario no tiene paridad.                                        

       Cúbica: Su  ecuación es: f(x) = x³ (f(x) = 
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 o  f(x) = a(x-d)³+e). (Si a  > 0 está en I y III cuadrante y si a  <  0 esta en II y IV cuadrante).
                   Propiedades:
                  Dominio x
[image: image86.wmf]Î

R. Imagen y
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R. Cero: Son los ceros de la ecuación cúbica         Monotonía: Es una función monótona. (Si a  > 0  es M.C. y Si a es menor que  0 es M.D).                                                                                                                                                                                                                               
                           Es inyectiva en todo su dominio
 Es impar si pasa por el origen de coordenadas (si no esta desplazada por ninguno de los dos ejes coordenados), de lo contrario no tiene paridad.                                  
De proporcionalidad inversa: Su  ecuación es: f(x) =
[image: image88.wmf]x

1

  (f(x) = a.
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+e). Si a ≥ 0 esta en cuadrante I y III y si a ≤ 0 esta en cuadrante II y IV. Su vértice es: V (Xv; Yv) o V (d; e).                  
                     Propiedades:

                           Dominio x
[image: image90.wmf]Î

R: x ≠ d. Imagen y
[image: image91.wmf]Î

R: y ≠ e. 

 Monotonía: Es monótona. Si a  ≥  0  está en primer y tercer cuadrante es M.D. 
Si a ≤ 0 está en segundo y cuarto cuadrante es M.C.                                                    
Es una función no inyectiva en todo su dominio (es inyectiva para x ≥ Xv o x ≤ Xv).

                           Ceros. Son los ceros de la ecuación de proporcionalidad inversa.

                           Es impar, si d y e son cero, es simétrica al origen de coordenada.
        Modular: Su  ecuación es: f(x) = /x / (f(x) = a/x-d/+e). Si a ≥ 0 abre para arriba y si a ≤ 0 abre para abajo. Su vértice es: V (Xv; Yv) o V (d; e).
                 Propiedades:

   Dominio x 
[image: image92.wmf]Î

 R.Imagen y 
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 R: y ≥ e si abre hacia arriba, y ≤  e si abre hacia abajo.

                           Ceros: Son los ceros de la ecuación modular. 

                           Monotonía: No es monótona. M.C. para x  ≥ Xv (si abre para arriba) y M.D. para x  ≤  Xv  (si abre para abajo). M.D. para x  ≤  Xv (si abre para arriba) y M.C. para x  ≥ Xv (si abre para abajo)
                           Punto de máxima (existe) si abre para abajo y es el vértice.

                           Punto de mínima (existe) si abre para arriba y es el vértice.

                           Valor máximo (existe) si abre para abajo y es y = Yv.

                           Valor mínimo (existe) si abre para arriba y es y = Yv.

                           Eje de simetría  la recta x = Xv.
                           No es inyectiva. (Es inyectiva para x ≥ o ≤ Xv).

                           Es par, si d = 0, es simétrica al eje y (f(x) = a/x/+e)  

       Radical: Su  ecuación es: f(x) = 
[image: image94.wmf]x

.  (f(x) = a 
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                 Propiedades:

                Dominio x 
[image: image96.wmf]Î

 R+. (x ≥ d).  Imagen y 
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 R+.  (y ≥ e si a ≥ o, y ≤  e si a ≤ o)
                           Cero: Son los ceros de la ecuación radical. 
                           Monotonía: Es monótona. (Si a  ≥  o es M.C. y si a ≤ o es M.D.).                               Es inyectiva.   No tiene eje de simetría, punto ni valor máximo ni mínimo, ni paridad                    
       Logarítmica: Su  ecuación es: f(x) = a log x.  (f(x) = a log (x-d)+e).  
                 Propiedades:

                           Dominio x 
[image: image98.wmf]Î

 R: x › 0. (x 
[image: image99.wmf]ñ

d).  Imagen y
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 R.   Cero: x = d+1.

                           Monotonía: Es monótona. Si la base es mayor›1, para a › 0 es M.C. y si a ‹ 0 es M. D. Si la base está entre 0 y 1 la monotonía se invierte                           Pasa por el punto (1; 0) (f(x) = log x). (Es decir pasan por el punto (d+1; e). Es inyectiva.
       No tiene eje de simetría, punto ni valor máximo ni mínimo, ni paridad.

       Exponencial: Su  ecuación es: f(x) = ab
[image: image101.wmf]x
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                 Propiedades:

                          Dominio x 
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 R. Imagen y 
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 R: y › 0. (y
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                          Monotonía: Es monótona. Si b › 1,  para a ›  0  es m. c. y si a ‹ 0 es m. d.   Si la base (b) está entre 0 y 1 la monotonía se invierte.
                          Pasa por el punto (0; 1) (y=a"). (Es decir pasan por el punto (d; e+1)
Es inyectiva.   No tiene eje de simetría, punto ni valor máximo ni mínimo, ni paridad.
      Trigonométrica: Su  ecuación es: f(x)  = sen x.  (f(x)  = a sen (bx -d)).
                 Propiedades:

          Dominio x 
[image: image106.wmf]Î

 R.  Imagen y 
[image: image107.wmf]Î

 R: -1≤ y ≤ 1. (-a ≤ y ≤ a)  Ceros: x = 0°+k180°
          Monotonía: No es monótona.  (M.C. (desde – 90° hasta 90°) + k 180° y  M.D. (90° hasta 270°) +k 180°).        
                           No es inyectiva. Es  impar. No tiene eje de simetría.

                           Puntos de máxima (90°+k180°; a). Puntos de mínima (270°+k180°;-a).

                          Valor máximo y = a.  Valor mínimo  y = - a.      
                                   Su  ecuación es: f(x) = cos x.  (F(x) = a cos (bx -d)).
                 Propiedades:

           Dominio x 
[image: image108.wmf]Î

R. Imagen y 
[image: image109.wmf]Î

 R: -1 ≤ y ≤1. (-a ≤ y ≤ a)  Ceros: x = 90°+k180°

   Monotonía: No es monótona.
 (M.D. (desde 0 ° hasta 180°) + k 180° y  M.C. (180° hasta 360°) +k 180°). 
                          No es inyectiva. Es par. No tiene eje de simetría.                            
                          Puntos de máxima (0°+k180°; a). Puntos de mínima (180°+k180°;-a).                      Valor máximo y = a. Valor mínimo y = - a
                                   Su  ecuación es: f(x) =  tan x.  (f(x)  = a tan (bx -d) ).
                 Propiedades:

                          Dominio x 
[image: image110.wmf]Î

R: x ≠ 90°+k180°. Imagen y 
[image: image111.wmf]Î

 R. Ceros: x = 0°+k180°
                          Es monótona. (Creciente).Es  impar.
         No es inyectiva, ni tiene eje de simetría, punto ni valor máximo ni mínimo.

                                  Su  ecuación es: f(x) =  cot x.  (f(x) = a cot (bx -d) ).
                 Propiedades:

                          Domínio x 
[image: image112.wmf]Î

 R:x ≠ o°+k180°. Imagen y 
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 R. Ceros: x = 90°+k180°
                          Es monótona. (Decreciente). Es  impar.
       No es inyectiva, ni tiene eje de simetría, punto ni valor máximo ni mínimo
 ECUACIONES.  Es una igualdad que al menos tiene una variable. Lineal: Si mayor exponente de la variable es uno y se resuelve: Despejando la variable.Cuadrática o de segundo grado: Si mayor exponente de la variable es dos, se resuelve: descomponiendo en factores o aplicando formula general o del discriminante. Cúbica: Si mayor exponente de la variable es tres, se resuelve: Descomponiendo en factores.                   
 NOTA: Toda ecuación a partir de estas en los pasos de resolución antes de dar la solución hay que hacer la comprobación (comparando miembro izquierdo y derecho). Fraccionaria: Si al menos una variable se encuentra en el denominador, se resuelve: Igualando a 0. Escribiendo como un cociente p(x)/q(x) igualando a cero.
Hallar los ceros del numerador y el denominador. Escribir el conjunto solución (que son los del numerador que no del denominador). Radical: Si al menos una variable se encuentra en el radicando, se resuelve: Acomodando la ecuación de forma tal que al elevar al cuadrado ambos miembros pueda eliminar la raíz y se repite el procedimiento hasta eliminar todas las raíces después se  hallan los valores de la variable. Logarítmica: Si al menos una variable se encuentra en el argumento, se resuelve: Llevando a la misma base, aplicando las propiedades de logaritmo, definición o identidad Exponencial: Si al menos una variable se encuentra en el exponente, se resuelve: Llevando a la misma base, aplicando propiedades de la potencia o identidad. Trigonométrica: Si al menos una variable se encuentra en el argumento, se resuelve: Llevando a la misma función, al mismo ángulo (aplicando identidades trigonométricas) y resolviendo la ecuación. Modular: Si al menos una variable se encuentra dentro del modulo. De proporcionalidad inversa: Si al menos una variable se encuentra en el denominador. 
  SISTEMAS DE ECUACIONES.   Mas de una ecuación con mas de una ecuación con mas de una variable (2 con 2, 3con 3,…, n ecuaciones  con n variables)  Se resuelven por el método aditivo o de Gauss o por el método de sustitución. Método de sustitución.Se despeja una variable en una de las ecuaciones y se sustituye en la otra ecuación para encontrar el valor de una variable y se sustituye este valor encontrado en una de las dos ecuaciones originales para encontrar el valor de la otra variable. Método aditivo o de Gauss. Se condicionan las ecuaciones para que al sumarlas se elimine una variable y poder encontrar la otra, se sustituye la encontrada en una de las originales y se encuentra la otra. Si al trabajar el sistema nos encontramos con una igualdad lógica (0 igual 0, x igual x, e igual y) indica que infinitos valores (pares) son solución, si encontramos una contradicción (0 igual a otro numero,…..) entonces no tiene solución. Si el sistema es de tres con tres lo reducimos por el método aditivo a una de 2 con 2.                                                                                                                                                                                                                                                                                                                           
  INECUACIONES.  Es una desigualdad que al menos tiene una variable. Si decimos no positivo es menor o igual que cero, negativo es menor que cero, no negativo mayor o igual que cero y positivo mayor que cero. Pueden ser lineales, cuadráticas, cúbica, fraccionaria, radical, logarítmica, exponencial, etc. Se resuelven. Hallando los ceros y analizando el signo de la función alrededor de los ceros. Las Fraccionarias: Comparando con 0. Escribiendo como un cociente p(x)/q(x) comparado con cero. Hallando los ceros del numerador y el denominador. Representando en una recta numérica los ceros, se toman los del numerador que no sean del denominador si hay igualdad, si no hay igualdad no se toma ninguno. Hallando el signo en cada intervalo (evaluando en un valor de un intervalo para determinar el signo en ese intervalo y alternándolos si la cantidad de ceros es impar, si es par se mantiene el mismo signo). Escribiendo el conjunto solución. En las Logarítmicas y Exponenciales: Cuando las bases están entre 0 y 1 se invierte la desigualdad (igual que la monotonía).
GEOMETRIA ANALITICA DE LA RECTA.
                      Una recta: 
                                        Es un subconjunto de puntos del plano que tiene las propiedades siguientes: 1. Dos puntos determinan una recta y solo una. 2. Por un punto pasan infinitas rectas. 3.  El conjunto de puntos de una recta se puede poner en correspondencia biunívoca con el conjunto de los números reales, de manera que conserve el orden. 4.  Si dos rectas tienen dos puntos en común entonces son coincidentes. 5. Las rectas paralelas tienen la misma dirección. 6. Las rectas perpendiculares forman un ángulo de 90°.
                                      La ecuación de la recta de forma explícita: y=mx+n (m es la pendiente y n el valor donde corta al eje “y”). Y de forma general: Ax+By+C = 0  donde  n = - C/B  y  m = - A/B = la diferencia de las y entre la de las x de dos puntos de la recta (si me dan dos puntos) = tangente del ángulo entre la recta y el “x” (si me dan el ángulo).Si m es positiva la función lineal o recta es creciente (se traza de tercer al primer cuadrante).Si m es negativa la función lineal o recta es decreciente (se traza de segundo al cuarto cuadrante). Si m es cero la función lineal o recta es constante (es una recta paralela al eje x).
                                      Si dos rectas tienen igual pendiente entonces son paralelas y si también tienen el valor n igual entonces son paralelas coincidentes. Si dos rectas tienen sus pendientes opuestas y reciprocas entonces son perpendiculares. De lo contrario se cortan en un punto si están en un mismo plano.
                       Distancia entre dos puntos: Es igual a la raíz cuadrada de la diferencia de las x al cuadrado + la diferencia de las y al cuadrado. 
                       Distancia de un punto a una recta: Es el modulo  de A  por la x del punto más B por la y del punto más C entre la raíz cuadrada A al cuadrado mas B al cuadrado mas C al cuadrado.

                       Punto medio entre dos puntos: Es la suma de las abscisas entre dos punto y coma la suma de las ordenadas entre dos de esos dos puntos.                                                        

 GEOMETRIA DEL ESPACIO:
                                                      Un plano: Es un subconjunto propio del espacio caracterizado por las propiedades siguientes: 1. Por tres puntos del espacio, no situados en línea recta, pasa un plano y solo uno.  2.  Si dos planos tienen un punto común, entonces tienen una recta común que contiene a ese punto (recta de intersección).3. Si una recta tiene dos puntos en un plano, entonces esta contenida en dicho plano. 4. Por cada punto de un plano se pueden trazar exactamente una paralela y una perpendicular a una recta dada. 
                                                      Teorema: 1. Dos rectas que se cortan determinan un plano y solo uno.
                                                      Definición: 1. Dos rectas en el espacio son paralelas si y solo si: Están contenidas en  el mismo plano o Son paralelas a este plano.2.  Dos rectas en el espacio pueden no ser paralelas y no cortarse, en general son posibles las relaciones siguientes: Las rectas están en un plano y entonces: Se cortan o son paralelas. Las rectas no están en un plano y entonces no se cortan. En este caso se dice que se cruzan o son alabiadas.3.  Un plano esta determinado por: 1.Tres puntos no alineados. 2. Dos rectas que se cortan. 3. Dos rectas paralelas. 4. Una recta y un punto exterior a esta.
                                                       Rectas y planos. Definición. Una recta y un plano son paralelos si no se interceptan Llamemos distancia de un punto a un plano a la longitud del segmento de perpendicular comprendido entre el punto y el plano. Llamamos proyección de una oblicua sobre un plano, al segmento que une el pie de la oblicua con el pie de la perpendicular bajada desde el mismo punto al plano. Llamamos ángulo entre una oblicua y un plano al ángulo formado por la oblicua y su proyección sobre el plano.
                                                         Teorema: 1. Una recta es paralela a un plano si es paralela a una recta contenida en dicho plano. 2. Si una recta es perpendicular a dos rectas de un plano que se cortan en su pie, entonces es perpendicular al plan. 3. Si desde un punto se traza una perpendicular y varias oblicuas a un plano, la perpendicular es menor que las oblicuas.4. Si una de dos rectas paralelas es perpendicular a un plano, la otra también lo es. 5. Dos rectas perpendiculares a un plano son paralelas entre si. 6. Si una recta de un plano que pasa por el pie de una oblicua al plano es perpendicular a la proyección de la oblicua, entonces es perpendicular a la oblicua. (Tres perpendiculares).7. Una recta y un plano pueden: No tener puntos comunes, en este caso son paralelas. Tener puntos comunes. Pueden suceder dos casos: Todos los puntos de la recta pertenezcan al plano, la recta está contenida en el plano o tienen un solo punto común. 8. Tres puntos determinan un plano. 9. Dos rectas perpendiculares a una tercera son paralelas entre si, si una recta es perpendicular a otra entonces toda paralela también lo es.           

         Cuerpos:
                        Son los prismas, las pirámides, los cilindros, los conos y las esferas.
                        Los prismas  rectos tienen dos bases que pueden ser cualquier figura plana con aristas en cada base de acuerdo a la cantidad de lados que tenga ella, caras laterales de acuerdo a la cantidad de lados que tengan los bases que son paralelogramos perpendiculares las bases,  aristas laterales de acuerdo a la cantidad de lados que tengan los bases que son paralelas entre si y perpendiculares a las bases que  coinciden con la altura.
                       Las pirámides rectas tienen una base que puede ser cualquier figura plana con aristas en la base de acuerdo a la cantidad de lados que tenga ella, caras laterales que coincide con el numero de aristas de la base y son triángulos isósceles. 
          Los cilindros rectos tienen dos bases que son circunferencias o círculos, una altura que coincide con la generatriz. 
          Los conos rectos tienen una base que son circunferencias o  círculos, una altura y una generatriz. 
          El Volumen de los prismas y cilindros es área de la base por la altura. El de las pirámides y los conos un tercio de la base por la altura. Se expresa en litros, 1 L = 1 dm³. La razón entre los volúmenes de cuerpos semejantes es k al cubo (k es la razón de semejanza).
          El Área total de los prismas y cilindros son las aéreas laterales (rectángulos o cuadrados) mas dos área de la base (cualquier figura plana). La de las Pirámides y conos: son las áreas laterales (que son triángulos isósceles o un sector circular) mas el área de la base (cualquier figura plana o un circulo).
ASÍ COMO ALGUNOS  EJERCICIOS DE PRUEBAS ANTERIORES ENTRE OTRAS COSAS.                  
2007-2008   (TEMARIO ( 1)                                                                
1. Lee detenidamente la pregunta y responde: 
1.1 Clasifica las siguientes proposiciones en verdaderas o falsas. Escribe (V ó F) en la línea dada. Justifica las que sean falsas. a) ___La correspondencia definida de R en R donde a cada número real x se le hace corresponder [image: image114.wmf]x

1

 es una función. b) ___La función real f dada por la ecuación f(x) =[image: image115.wmf]x

+ 3 no tiene ceros. c) ___La función g definida en los reales cuya ecuación es g(x) =1 – 2x es monótona decreciente en todo su dominio. d) ___El conjunto imagen de la función h dada por la  ecuación [image: image116.wmf]1
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1.2  Selecciona la respuesta correcta marcando con una X en la línea dada.

1.2.1 La expresión log[image: image117.wmf]x

x

3
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 está definida para todo:a) __ (x ( R: x ≠ 0(  b) __ (x ( R: 0 < x  ≤ 3(  c) __ (x ( R: 0 < x < 3(   d) __ (x ( R: x < 0 ó x > 3(
1.2.2 Sean las rectas r1 y r2 de ecuaciones r1: (x – y + 3 = 0  y  r2: y = – 4x + 2.

El valor de ( para el cual las rectas  r1 y r2 se cortan perpendicularmente es: _ – 4   _ [image: image118.wmf]4

1

  _ 4  _ –[image: image119.wmf]4

1


1.2.3 Si ordenamos en forma ascendente las variables x; y; z para: x = sen 150 , y = log 0,1,[image: image120.wmf]1

16

 -

 

 

z

=

 se obtiene que: a) __ x < y < z   b) __ y < z < x   c) __ z < x < y  d) __ y < x < z

2. Los puntos A, B, C, D puntos que pertenecen a la circunferencia de centro en O [image: image121.wmf]AC

 y [image: image122.wmf]BD

 se intersecan en el punto E. 

[image: image123.png]


.

a) Prueba que [image: image124.wmf]BE

= [image: image125.wmf]EC


b) Calcula la amplitud del (BEC
3. Resuelve la siguiente ecuación , para [image: image126.wmf]π
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5.  En las pasadas elecciones del poder popular realizadas en nuestro país, en una circunscripción asistió a las urnas el 96% del total de electores. En dicha circunscripción fueron propuestos tres candidatos, María, Luís y José. Al realizar el conteo, se comprobó que todos los votos emitidos fueron válidos, que María obtuvo las dos quintas partes del total de votos,  que Luís obtuvo 120 votos más  que José y que María obtuvo el doble de los votos obtenidos por José. ¿Cuántos votos fueron válidos en esa circunscripción?

 ¿Cuántos electores tenían esa  circunscripción?

5. La figura muestra un prisma recto ABCDEF cuya base inferior es el triángulo ACB rectángulo en C el cual se encuentra sobre el plano(.

La distancia entre los planos que contienen a las bases del prisma es de 8,0 cm, la oblicua [image: image130.wmf]DC

 forma con la base inferior del prisma un ángulo ( tal que tan (=[image: image131.wmf]3

4

 y el perímetro de la cara rectangular ABED del prisma es igual a  8(2 +[image: image132.wmf]21

) cm.

a) Prueba que el triángulo DCB es rectángulo en C.

b) Calcula el volumen de la pirámide ABCD, la cual está inscrita en el interior  del prisma.

2007-2008   (Temario ( 2)
1. Selecciona la respuesta correcta marcando con una x sobre la línea dada.

1.1 Si [image: image133.wmf]5
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 y (( III cuadrante, entonces:

	________ a) [image: image134.wmf]5
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1.2. El conjunto imagen de la función f, dada por su ecuación f(x) = – (x + 3)2 – 2 es:
	________ a) [image: image138.wmf]2}
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1.3. Si  [image: image142.wmf]2
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,  entonces la solución de la ecuación es: 

	________ a) x0 = 1 ó [image: image143.wmf]3
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	________ b) x0 = 1 

	________ c) [image: image144.wmf]3
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1.4. La pendiente de la recta que pasa por los puntos A (–2; 4) y B (1; –3) es:
	________ b) [image: image146.wmf]1
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1.5 El conjunto dominio de la función f, dada por ecuación[image: image150.wmf]2x
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2. En el torneo NORCECA de voleibol femenino que se celebró en el mes de Diciembre del 2007 en la ciudad de Monterrey, México; el equipo cubano debutó con victoria de 3 tiempos a 0 frente al equipo de Canadá, con los siguientes marcadores en cada tiempo: (25 - 20), (25 - 23) y (25 - 23). La principal anotadora por el equipo cubano fue Zoila Barros, le siguieron Nancy Carrillo y Yumilka Ruiz, las que anotaron, cada una, un punto menos que Zoila y le siguió Rosir Calderón que anotó dos puntos menos que “la Barros”.

Si entre las cuatro anotaron el 64% de los puntos del equipo, ¿cuántos puntos anotaron cada una de estas atletas? 


c) En la figura, triángulo ACD, rectángulo en D. E, punto que pertenece a[image: image155.wmf]AD

.  B, punto que pertenece a [image: image156.wmf]AC
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1. Demuestra que el triángulo ACD es semejante al triángulo ABE.

2. Halla el área del triángulo ACD.

d) Sean f, g y h las funciones tales que:[image: image161.wmf] x
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   y  h(x) = cos x.

1. Prueba que [image: image163.wmf]h(x)
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 es una identidad para todos los valores admisibles de la variable x.

2.  Halla todas las soluciones de la ecuación [image: image164.wmf]2
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5. En la figura se muestra una pirámide recta ABCDP de base cuadrada ABCD con un volumen de 36[image: image166.wmf]6

 cm3; las aristas laterales  forman un ángulo de 60° con la base y [image: image167.wmf]PQ

 es su altura. Calcula el área lateral de dicha pirámide. 

2007-2008   (Temario ( 3)
1. Lee detenidamente la pregunta y responde:
1.1. Selecciona la respuesta correcta y la marcas con una X. a). Si los [image: image168.wmf]25

3

 de un número es 2400. Los [image: image169.wmf]5

3

 de ese mismo número es: A. 172,8 __ B. 288 __
C.12000 ____
D. 20000 ____

b). Si loga9 = 4, el valor de a es:
A. 3 ____B. [image: image170.wmf]3

____C. 3-1
____
D. [image: image171.wmf]81

1

 ____

C. Se tienen tres puntos en el plano L (-3; 2), M (0; 6) y  N(x; 3). ¿Cuál es el valor que debe tomar x para que las rectas LM y MN sean perpendiculares?
A.5__ B.4__ C. 3 __  D. [image: image172.wmf]7

 ____

1.2. Completa los espacios en blanco.

a) En la circunferencia de centro O;  A, B y C son puntos de la circunferencia y los puntos A, O y B están alineados. Si ( BAC = 340, entonces: I. Se tiene que (BOC= 680 por  ____________II. La amplitud del (ABC es igual a ___ por ser complementario con el ángulo BAC.b). Sean los triángulos ABC y DEF dos triángulos semejantes con [image: image173.wmf]FD
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EF
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DE
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=

=

  = 3; si por AABC y ADEF se denotan las áreas de los triángulos ABC y DEF respectivamente, entonces la razón [image: image174.wmf]ABC

DEF

A

A

 es igual a ______.
3. Dadas las funciones reales f, g y h cuyas ecuaciones son:f(x) = x2 – 9x + 14; g(x) = 3x – 9 y h(x) = [image: image175.wmf])

x

(

g

)

x

(

f

. ¿Cuál es el dominio de la función h? Calcula los ceros de la función h. Determina la imagen de la función f. ¿Para qué valores de su dominio la función g es negativa?         

3. Sean las expresiones trigonométricas: C = 2sen2x – 1,   D = tanx(cosx – [image: image176.wmf]senx

x

2

sen

 + sen2x – 1 y P = D + 2cosx + cos2x. Prueba que P = senx para todos los valores admisibles de x. Determina todas las [image: image177.wmf]Â

Î

 

 

x

 con x ( (0; 2(( tales que C = P.

4. El terreno cercado que se tiene para pastar las reses de una vaquería tiene forma de rombo de 10 kilómetros de lado. Se quiere ampliar dicho terreno y para ello se prolongan en la misma dirección y sentido las cercas de dos de sus lados opuestos hasta formar un trapecio. Si las prolongaciones de los dos lados opuestos están en la razón[image: image178.wmf]2

1

, la razón entre la altura del rombo y el lado menor del trapecio es [image: image179.wmf]3

1

 y la razón entre la altura del rombo y el lado mayor del trapecio es[image: image180.wmf]4

1

. Calcula el área en que se amplió dicho terreno.

5. En la figura. ABCDEFHG es un prisma recto cuya base es el cuadrado ABCD, de diagonales [image: image181.wmf] 

BD

  y  

AC

que se cortan en O. [image: image182.wmf] 

BH

diagonal del prisma; [image: image183.wmf] 

BH

 =  10[image: image184.wmf]2

 cm  y  [image: image185.wmf]AB

 = 5,0 cm. Determina la amplitud del ángulo DBH Halla el área lateral del prisma. Halla el volumen del prisma.

2007-2008   (Temario ( 4)

1. Lee detenidamente la pregunta y responde:
1.1. Clasifica las siguientes proposiciones en verdaderas o falsas. Escribe (V ó F) en la línea dada. Justifica las que sean falsas.

a).__  La correspondencia definida de ([image: image186.wmf]Z

®

 donde a cada número real x se le hace corresponder su opuesto es una función                                 .

b). __  Si r1 y r2 son dos rectas paralelas, entonces sus pendientes son iguales.

C. __  Si [image: image187.wmf]Â

Î

x

 y  x > 0, entonces[image: image188.wmf]x
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d). __ La operación de radicación siempre se puede realizar en el conjunto de los números reales.  

1.2. Selecciona la respuesta correcta y márcala con una cruz (x) en la línea dada.

1.2.1. El gráfico que se muestra corresponde a la ecuación: 
	___  a). y = [image: image189.wmf])
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 + 1  ___  b). y = log3(x – 2) + 1
___  c). y = [image: image190.wmf])
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 ___  d). y = log3(x + 1) – 2


	[image: image191.png]





1.2.2.  En un triángulo ABC se conoce que el lado [image: image192.wmf]5

2

AB
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u, el lado [image: image193.wmf]2

5

BC

=

 u y dos de sus vértices son los  puntos A y C de coordenadas (1,1) y (6,-4) respectivamente. Este triángulo se puede clasificar según la longitud de sus lados en: __a). Equilátero__b). Isósceles__c). Escaleno

1.2.3. Los valores reales negativos para los cuales se cumple la condición [image: image194.wmf]4
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2. Determina el conjunto solución de la siguiente ecuación para 0 ( x ( 2(.   [image: image195.wmf])
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	3. En la circunferencia de centro O y diámetro [image: image197.wmf]AB

 igual a
24 cm, se ha trazado el segmento [image: image198.wmf]BD

 tangente a la 

circunferencia en el punto B. 
· [image: image199.wmf]OA

 

 

BC

=


· O, C y D puntos alineados.

a) Prueba que los triángulos DBO y 

ACB son iguales.

b) Calcula el área de la región sombreada.
	[image: image200.png]L






4. Dos brigadas de estudiantes de un IPUEC se propusieron recoger conjuntamente en un día 280 cajas de tomates. Después de terminar la jornada de la mañana, la Brigada 1 había recogido las dos quintas partes de lo que se propuso y la Brigada 2 el 60%, quedando por recoger entre las dos 142 cajas. ¿Cuántas cajas de tomates le faltan por recoger a cada brigada en la jornada de la tarde para completar el total de cajas que se propusieron?

	5. En la figura se tiene un prisma recto 
ABCDEFGH de base cuadrada ABCD y altura [image: image201.wmf]AE


En el cual se ha inscrito un cono circular recto.

El área total del cono es de 235,5 cm2 y

el ángulo ( que forma la generatriz del cono 

Con la altura es 300.

Determina el volumen del prisma.


	[image: image202.png]





 I  EJERCICIOS

  1. Lee detenidamente la pregunta y responde: 
  1.1.  Clasifica las siguientes proposiciones en verdaderas o falsas. Justifica aquellas que sean falsas

  1.1.1.____  Si el conjunto A = –4, –2, 0,
[image: image203.wmf]2

1

, 2, 4, se cumple que A  Z.

  1.1.2.____ El conjunto de los números racionales está contenido en el conjunto de los números fraccionarios.

  1.1.3.___  La operación de radicación siempre se puede realizar en el conjunto de los números reales.

  1.1.4.---- (2,3)
[image: image204.wmf]N

Î


  1.2. Seleccione la respuesta correcta marcando con una X en la línea dada.

  1.2.1. Se puede afirmar que: a) __ –
[image: image205.wmf]Î

3

1

Q+    b) __5
[image: image206.wmf]Ì

N    c) __ R
[image: image207.wmf]Ë

Q    d) __ 
[image: image208.wmf]p

= 3,14  

  1.2.2. Si ordenamos en forma ascendente las variables m; n y  p  para: m = tan200; n = (– 27)
[image: image209.wmf]3

1

;  p = log
[image: image210.wmf]5

.
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 EMBED Equation.3  [image: image211.wmf]4

1

 se obtiene: a) ___p;m;n    b) ___n;p;m   ​c) ___ m;p;n    d) ___ n;m;p             

  1.2.3. Si la tercera parte de 7a es 2b, entonces la cuarta parte de 14a es: 

a) ___3b               b) ___12b               c) ___ 4b                d) ___
[image: image212.wmf]4

7

 b 

  1.2.4. Un pato y una pata suman tres patas, ¿cuántas patas suman 10 patos y 5 patas?

a) 25 patas

    b) 15 patas


c) 30 patas

    d) 20 patas.
II  EJERCICIOS

  1. Lee detenidamente la pregunta y responde: 
  1.1.  Clasifica las siguientes proposiciones en verdaderas o falsas. Justifica aquellas que sean falsas.
  1.1.1.---- 

  1.2. Seleccione la respuesta correcta, marcando con una X en la línea dada.          
  1.2.1. Sea (ax – 1) (3x + 4) = 15x2 + bx – 4, los valores que deben tomar a y b son: a = __ y b =._
  1.2.2.

  1.3. Complete los espacios en blanco de forma tal que se obtenga una proposición verdadera para cada caso.

  1.3.1.

  IV.  PROBLEMAS.

1. En los meses de agosto y septiembre del año pasado nuestro país fue azotado por los huracanes Gustav e Ike. Debido a las afectaciones provocadas se decidió, por parte de la dirección del país, asignar materiales de construcción en las zonas más afectadas como parte del programa para la recuperación. En un Consejo Popular de la provincia La Habana se asignaron 3 t más de cemento que de arena. Al transcurrir una semana, se determinó que aún faltaban por descargar el 20  de la cantidad de toneladas de cemento y el 70  de la cantidad de toneladas de arena lo cual equivale a que se tendrán que entregar  6,9 t más de arena que de cemento. ¿Cuántas toneladas de cada material se entregaron? 

2. Tres trabajadores sociales María, Luis y José visitaron cierto número de viviendas durante dos jornadas de trabajo con la finalidad de actualizar el cobro de los efectos electrodomésticos entregados como parte de los proyectos de la Revolución. Del trabajo realizado en la primera jornada se sabe que fueron visitadas por los tres un total de 100 viviendas, y que María visitó 5 casas menos que las que visitó Luis, sin embargo en la segunda jornada con respecto a la primera, la cantidad de viviendas visitadas por Luis disminuyó en un 10%, mientras que José aumentó en 5 la cantidad de viviendas visitadas. Si en esta última jornada se visitaron por ellos dos el 77% del total de viviendas las visitadas durante la primera jornada. ¿Cuántas viviendas visitaron Luis y cuántas José en esta última jornada?

3. En días pasados se realizó una convocatoria para participar en un trabajo voluntario en la agricultura. Tanto el sábado como el domingo, el 60% del total de los participantes eran hombres. Se sabe que el sábado participaron 25 hombres más que mujeres. Si  el domingo participaron 10 mujeres menos que el sábado, ¿cuántas personas más participaron el sábado que el domingo?

4. Un taller artesanal confecciona cintos de dos tipos: A y B. Las hebillas que lleva cada cinto no se diferencian entre sí y el ancho de los dos tipos de cintos también es igual. Se cuenta con 750 hebillas en total. Cada cinto tipo A utiliza 0,7 m de cuero, mientras que los tipo B necesitan sólo 0,8 m. Se cuenta con un rollo de cuero de 570 m de largo cuyo  ancho es exactamente el mismo de los dos tipos de cintos.

a). Averigua cuántos cintos pudieron confeccionarse de cada tipo, sabiendo que se utilizó todo el material y las hebillas disponibles.

b). Los cintos tipo A se venden a 5 cuc y su costo de producción es de 3 cuc. Se conoce, además, que por cada cinto tipo B vendido, la ganancia es de 5 cuc. ¿Cuál es la ganancia total obtenida de la confección de los dos tipos de cintos? 

5. Una empresa local dispone de 207 botones iguales que utilizarán en la confección de pulóveres y camisas. Cada pulóver necesita 2 botones y cada camisa necesita 5 botones. Se sabe que deben utilizarse todos los botones.

a)
Escriba una ecuación que represente la relación entre las posibles cantidades de pulóveres y camisas que puedan ser confeccionados de manera que se utilicen todos los botones.

b)
Si se confeccionan 30 pulóveres y 25 camisas. ¿Serán utilizados todos los botones? Justifique.

c)
Si se mantienen las condiciones iníciales y se quiere que la cantidad de pulóveres confeccionados sea el doble de la cantidad de camisas, halle cuántos pulóveres y cuántas camisas serán confeccionados.

6. Tres trabajadores sociales María, Luis y José visitaron cierto número de viviendas durante dos jornadas de trabajo con la finalidad de actualizar el cobro de los efectos electrodomésticos entregados como parte de los proyectos de la Revolución. Como resultado del  trabajo realizado en la primera jornada se sabe que fueron visitadas por los tres un total de 100 viviendas, y que María visitó 5 casas menos que las que visitó Luis, sin embargo en la segunda jornada con respecto a la primera, la cantidad de viviendas visitadas por Luis disminuyó en un 10%, mientras que José aumentó en 5 la cantidad de viviendas visitadas. Si en esta última jornada se visitaron por ellos dos el 77% del total de las  viviendas visitadas durante la primera jornada, ¿cuántas viviendas visitó Luis y cuántas José en esta última jornada?

7. Sobre una circunferencia de centro O y radio r se sitúan los puntos A, B, C, D, E y F en ese orden y se une cada uno de ellos con el punto O de manera tal que cada pareja de radios consecutivos forman ángulos diferentes. Si la diferencia entre cada pareja de ángulos consecutivos es de 10º excepto el primero y el último, ¿cuál es la amplitud del mayor de los ángulos?

8. En un edificio de apartamentos se quiere hacer un arreglo. El costo dividido en​tre todos sale a $30 por cada apartamento; pero hay dos apartamentos cuyos inquilinos, por problemas económicos, no pueden colaborar. Prescindiendo de es​tos, el costo saldría en $35 por cada apartamento. ¿Cuántos apartamentos tiene el edificio? ¿En cuánto sale la obra?
 9. En un preuniversitario en el campo se realizó una  encuesta a los 288 estudiantes de 12º grado para determinar cuántos de ellos optaban en su primera opción por carreras de Ciencias Técnicas, Ciencias Naturales y de Humanidades. Esta encuesta arrojó que había 13 estudiantes menos en Humanidades que en Ciencias Naturales y que la cantidad que quería  Humanidades excedía en 22 al 60 % de los de Ciencias Técnicas. ¿Cuántos estudiantes optaron por cada una de esas especialidades?

10. .En una UBPC se plantaron 2 caballerías más de papas que de boniatos.  Después de una semana de trabajo en la recolección, los trabajadores de la UBPC verificaron que aun quedaba por recoger el 21% de la plantación de papas y el 75% de la de boniatos, lo que implicaba que faltaba por recoger 3,9 caballerías más de boniatos que de papas.  ¿Cuántas caballerías de cada cultivo se habían plantado?

  V.   EJERCICIOS   (Geometría plana.)

  1.  Lee detenidamente la pregunta y responde: 
  1.1. Clasifica las siguientes proposiciones en verdaderas o falsas. Justifica aquellas que sean falsas.

  1.1.1. ___ Si dos triángulos tienen sus tres ángulos respectivamente iguales, entonces dichos triángulos son iguales.

  1.1.2. ___Dos triángulos semejantes siempre son iguales

  1.1.3. ___Todos los ángulos inscritos y seminscritos en una misma cuerda de una circunferencia tienen igual amplitud.

  1.1.4. ___ El circuncentro de un triángulo es el punto de intersección de las mediatrices y es el centro de la circunferencia inscrita en el triángulo.

  1.1.5.

  1.2.  Selecciona la respuesta correcta marcando con una X en la línea dada.

  1.2.1.
  1.2.2.

  1.3. Complete los espacios en blanco de forma tal que se obtenga una proposición verdadera para cada caso.

  1.3.1. La razón entre la amplitud de un ángulo inscrito en una circunferencia y la amplitud del ángulo central sobre el mismo arco es: ____
  1.3.2.                          

	   2. En la figura, ABCD es un cuadrado de

         8,0 cm de lado. E, punto interior de ABCD formándose el

         Triángulo ABE equilátero.

    2.1. Demuestra que 
[image: image213.wmf]CE

DE

=

.

    2.2. Calcula el área de la región sombreada
	
[image: image214.wmf]


	   3. En la figura se muestra un semicírculo de centro O y

     Diámetro 
[image: image215.wmf]AC

en que se ha inscrito el triángulo ABC.
       El triángulo AOD es isósceles de base
[image: image216.wmf]AO

.

       E es el punto medio de
[image: image217.wmf]AO

.

       
[image: image218.wmf]BC

 
[image: image219.wmf]AD

.

    3.1. Demuestra que:  ABC ~ DEO.

     3.2. Prueba que 
[image: image220.wmf]DO

BC

2

1

EO

×

=

.

     3.3.. Si CAB = 300 y el área del triángulo AOD es de 

4
[image: image221.wmf]3

 cm2, calcula el perímetro del semicírculo.
	
[image: image222.wmf]


	 4. En la figura:

     ABCE es un rombo de 1,0 m de perímetro.

     C, D y E son puntos alineados.

       AED isósceles de base 
[image: image223.wmf]AD

.

     
[image: image224.wmf]AD

 = 14 cm.

 4.1. Prueba que los triángulos BCE y AED

Son iguales

  4.2. Calcula la longitud de 
[image: image225.wmf]AC

.
  4.3. Halla el área del trapecio ABCD.
	
[image: image226.wmf]


	    5. En la figura se tiene una circunferencia de centro 

O y diámetro
[image: image227.wmf]AB

. La recta r es tangente en el punto B a la 

Circunferencia dada.   La cuerda 
[image: image228.wmf]AC

 forma un ángulo de 450 con 
[image: image229.wmf]AB

.Se prolonga la cuerda 
[image: image230.wmf]AC

 por C hasta cortar a la recta r 

En el punto D. Se sabe que la longitud del diámetro es 
[image: image231.wmf]2

4

cm.

    5.1. Hallar el perímetro del  ABC.  

    5.2.  Prueba que  BCA =  BCD
	
[image: image232.wmf]


	3.
En la figura: 

A, B, C son puntos de la circunferencia con centro en O y diámetro, E y D son puntos de    
[image: image233.wmf]AC

 y 
[image: image234.wmf]AO

respectivamente y 
[image: image235.wmf]AO

ED

^

.  El área del círculo de centro en O y diámetro 
[image: image236.wmf]AB

es igual a 16 cm².  

Prueba que 
[image: image237.wmf]AD

.

CB

ED

.

AC

=


Si <CAB = 30  y el área de ADE=
[image: image238.wmf]3

3

2

cm².  Determine el área del cuadrilátero EDBC.
	
[image: image239.wmf]


	5 En la figura, 
[image: image240.wmf]MN

 es una paralela media del ABC, isósceles de base 
[image: image241.wmf]AB

.   F es el punto medio de 
[image: image242.wmf]AB

,  
[image: image243.wmf]NP

 mediatriz de 
[image: image244.wmf]AF

 y M, F y P puntos alineados. 
a)
Prueba que:     MNP ~ AEN      y      MCN = BMF.
b)
Halla el área del AEN, conociendo que  P = 300 y 
[image: image245.wmf]cm

 

8,0

AB

=

.


	
[image: image246.wmf]


	3. En la figura se ha trazado la circunferencia de centro O y radio de 15 cm, donde 
[image: image247.wmf]EB

 es el diámetro y M, el punto medio de 
[image: image248.wmf]AB

. 
[image: image249.wmf]AB

CM

^

 Y 
[image: image250.wmf]BD

 es tangente a la circunferencia en B. La cuerda 
[image: image251.wmf]CB

 mide 24 cm.
a)
Prueba que ABD  CEB.

b)
Calcula el área del ABD.

c)
¿A qué distancia se encuentra el punto A de la circunferencia?

d)
Calcula aproximadamente el área sombreada


	
[image: image252.wmf]


1.3. Complete los espacios en blanco de forma tal que se obtenga una proposición verdadera para cada caso:

1.3.1. Sea A =  log93 y B = log39, el valor numérico de A es ____  y el producto A∙B es igual a ____.

1.3.2.
El conjunto dominio de la función f, dada por la ecuación 
[image: image253.wmf]1
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	1.3.3.  El gráfico que se muestra corresponde a la ecuación

a)
___ [image: image258.wmf]1

3

log(2)1

yx

=-+

. 

b)
___ [image: image259.wmf]3

log(2)1
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.

c)
___ [image: image260.wmf]1
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d)
___ [image: image261.wmf]3
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1.3.4.
En un triángulo ABC se conoce que el lado [image: image263.wmf]25

ABu

=

, el lado [image: image264.wmf]52

BCu
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 y dos de sus vértices son los puntos A y C de coordenadas (1,1) y (6.-4) respectivamente. Este triángulo se puede clasificar según la longitud de sus lados en:

___ a) Equilátero

___ b) isósceles

___ c) escaleno

1.3.5.
Los valores reales negativos para los cuales se cumple la condición   [image: image265.wmf]2
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4. Resuelve:
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VII      EJERCICIOS

1.1.  Clasifica las siguientes proposiciones en verdaderas o falsas. Justifica aquellas que sean falsas.

1.1.1. ___ Si  A(1;4),  B(–3;–2)  y  C(1;–2)  son  los  vértices  de  un triángulo ABC, entonces 3x – y + 1 = 0, es una ecuación de la recta que contiene a la mediana relativa al lado 
[image: image273.wmf]BC

. 

1.1.2.___ Si [image: image274.wmf]1

r

 y [image: image275.wmf]2

r

 son dos rectas paralelas, entonces sus pendientes son iguales.

1.2. Selecciona la respuesta correcta y márcala con una cruz en la línea dada.

1.2.1. Las rectas r1 y r2 de ecuaciones y = 8px + 4; y = p2x + 5 respectivamente, son perpendiculares si: 

a) ​​​____ p = 2       b) ​​​____  p = – 2       c) ​​​____  p = – 1       d) ​​​____  p = –
[image: image276.wmf]2

1


1.2.2.La pendiente de la recta que pasa por los puntos A(-2;4) y B(1;-3) es:

___ a) [image: image277.wmf]7

3

m

=

. ___ b) [image: image278.wmf]1

m

=-

.  ___ c) [image: image279.wmf]3

7
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=-

.
___ d) [image: image280.wmf]7

3
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=-

.

1.2.3. Sean los puntos A (2;8)  y  B (6;4). El punto medio M del segmento 
[image: image281.wmf]AB

 tiene coordenadas:

a) ​​​____  (4;6)        b) ​​​____  (3;6)        c) ​​​____  (7;3)          d) ​​​____  (5;5) 

1.3.  Completa los espacios en blanco de forma tal que obtengas una proposición verdadera.

1.3.1.De un triángulo ABC cuyos vértices son A(2;–3),  B(5;–2)  y  C(4;1) se puede afirmar que:

1.3.1.a)  Según sus ángulos el triángulo ABC se clasifica como _____________________.

1.3.1.b)  La  recta que contiene a la mediana relativa al lado 
[image: image282.wmf]AC

 interseca a este lado  en el punto de coordenadas  ​​​​​​​​​​​​​​​​​​___________.

1.3.2. Sean las rectas 
[image: image283.wmf]1

r

 y 
[image: image284.wmf]2

r

 de ecuaciones 
[image: image285.wmf]0
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 el valor de 
[image: image287.wmf]β

 para el cual las rectas 
[image: image288.wmf]1

r

 y 
[image: image289.wmf]2

r

 se cortan perpendicularmente es:____

1.3.4. Los puntos A (–2; ​–3), B (0; 1) y C (4; –3) el  ABC, represéntalo en un sistema de coordenadas.

1.3.4.a) La ecuación de la recta AB es: __________________________.

1.3.4.b) La distancia del vértice A al lado BC es: ____________________.

1.3.4.c) La ecuación de la recta paralela al lado AC y que pasa por el vértice B es: ​​​​________________.

1.3.4.d) El perímetro del  ABC es: _____________________

1.3.4.e) El área del  ABC es: ____________________.

1.3.5.De un triángulo ABC cuyos vértices son A(2;–3),  B(5;–2)  y  C(4;1) se puede afirmar que:

1.3.5.a) Según sus ángulos el triángulo ABC se clasifica como _____________________.

1.3.5.b) La  recta que contiene a la mediana relativa al lado 
[image: image290.wmf]AC

 interseca a este lado  en el punto de coordenadas  ​​​​​​​​​​​​​​​​​​___________.

2. Se dan las rectas r1, r2 y r3 cuyas ecuaciones son:

r1: y – 2x + 3 = 0; 


r2: 2x – y = 8

r3: 4y = 3x – 2

a)
Pruebe que r1   r2.

      b)
Si B (6; 4) es el punto donde se cortan las rectas r2 y r3; A es el punto donde se cortan las rectas r1 y r3. Calcule la longitud del segmento 
[image: image291.wmf]AB

.

      c)
Sean C(x0; 0) un punto que pertenece a la recta r3 y O el origen de coordenadas, calcule el área del triángulo BOC.
   Ejercicios de preparación)

1.1 Clasifica las siguientes proposiciones en verdaderas o falsas. Justifica aquellas que sean falsas.

a) ____ x0 = 3, es un cero de la función f, definida por la ecuación [image: image292.wmf]2

x - 3

f(x) = 

x - 9

 .

b) ____ La función y = tan x definida para toda x  (–; ) es inyectiva.

d) ____ Sean las funciones definidas por la ecuaciones: f(x) = sen(x)  y  g(x) = x3, entonces 

(f o g)(x) = sen(x3).

	e) ​​____ En la figura se muestra el gráfico de la función h definida por la ecuación h(x) = log(x2) para toda x  [–2; 2], entonces podemos decir que la función es creciente en todo el intervalo señalado.  
	
[image: image293.wmf]


1.2 Selecciona la respuesta correcta
1.2.1) El dominio de la función f definida por  [image: image294.wmf]f(x) = x + 4-x


a) x  0

    b) x  4


c) 0  x  4

    d) 0 < x < 4

1.2.2) Para cuáles valores x  IR y  x  0, la función g definida por le ecuación [image: image295.wmf]1

2

2

g(x) = log(x4x5)

+-

, cumple que [image: image296.wmf]g(x) 4
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1.2.4) La expresión [image: image301.wmf]2
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 es igual a:
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6

yxy

+


1.2.5) El conjunto imagen de la función g definida por la ecuación g(x) = x2 –12x + 32
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2.
Sean f y g dos funciones reales dadas por las ecuaciones 
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a) Halla el dominio de las funciones f y g.   

b) Determina para qué valores de t se cumple que f(t) = g(t)
3.
Determine el con junto solución de la ecuación  2sen²x+cos2x+
[image: image312.wmf]x
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= cosx si [image: image313.wmf]x[;]
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EJERCICIOS DE PREPARACIÓN 
1. 2. Selecciona la respuesta correcta marcando con una x en la línea dada.

I. Los gráficos de las funciones definidas por: [image: image314.wmf]x2

x4

16
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 se cortan en el punto de coordenadas: 

a) ____ (​2; 3)         b) ​​​____ (5; 8)            c) ​​​____ (1, –3)      d) ​​​____ (4; 4) 

II. La solución del sistema de ecuaciones [image: image315.wmf]xy
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a) ​​​____  (4,1/3)        b) ​​​____  (
[image: image316.wmf]2
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,16/3)       c) ​​​____  (16/3; –1/3)      d) ​​​____ (64/19; 31/19)

III. La expresión  [image: image317.wmf]63

3

3

2

z  627xyz

1  18xy

-

-

  es igual a: 

a) ​​​____[image: image318.wmf]3
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V. El dominio de la función [image: image327.wmf]2
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Los puntos A (–2; ​–3), B (0; 1) y C (4; –3) el  ABC, represéntalo en un sistema de coordenadas.

a) La ecuación de la recta AB es: __________________________.

b) La distancia del vértice A al lado BC es: ____________________.

c) La ecuación de la recta paralela al lado AC y que pasa por el vértice B es: ​​​​________________.

d) El perímetro del  ABC es: _____________________

e) El área del  ABC es: ____________________.

2. Sea la expresión trigonométrica [image: image332.wmf]0
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a) Calcula el valor de A

b) Resuelve la ecuación sen [x + /6] + cos [x + /3] = 1 + cos Ax

	     
	
[image: image333.wmf]


[image: image334.wmf]52,24           21,41           31,73
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      cos 1060 = - 0,28        sen 1060 = 0,96        

1.1. Clasifica las siguientes proposiciones en verdaderas o falsas. Escribe (V ó F) en la línea dada. Justifica las que sean falsas.

  ____ Es cierto que 
[image: image335.wmf]3
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1.2.2 Los valores de 
[image: image336.wmf]Â
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a) ___ x < 
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b)  ___ x ≥ 
[image: image339.wmf]2
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c)  ___ x ≥ 
[image: image340.wmf]3
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d)  ___ x ≥ – 
[image: image341.wmf]3
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3. Dada la función f de ecuación  f(x) = loga(2x + 1).

a). Si el punto de coordenadas (62; 3) pertenece al gráfico de f, determina el valor de a y escribe la ecuación de la función f.

b). Si g(x) = 
[image: image342.wmf]÷
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, halla todos los valores reales de x para los cuales se cumpla que f(x) = g(x).

 b) _____ La siguiente igualdad es cierta: 
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1. Sean las expresiones trigonométricas P(x) = sen 2xcos x + 2sen3x   y   Q(x) = 2 sen x. 

 a) Prueba que P(x) = Q(x) es una identidad para todos los valores admisibles de la 

     Variable x.
b) Determina todas las x 
[image: image351.wmf]Â

 con x  0; 2 tales que P(x) = 2cos 2x.

2. Sea la expresión trigonométrica A = 
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a). Determina los valores reales de x para los cuales la expresión A está definida.

b). Prueba que para todos los valores admisibles de la variable x se cumple que A = cot x.
4. Sean las expresiones trigonométricas: 

A =
[image: image353.wmf]2senx

cosx

– 0,5tan x 
B = cot 2x 
y 
C = tan x – 
[image: image354.wmf]x
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.

a) Muestra que A = B para todo valor admisible de la variable.

b) Halla el conjunto solución de la ecuación (B + C)2 – 1 = 0.

5. Determine para qué valores reales de x se satisface la siguiente ecuación:
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6. Sea la expresión trigonométrica A = 
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a). Determine los valores reales de x para los cuales la expresión A está definida.

b). Pruebe que para x = – 
[image: image358.wmf]3
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 se cumple que A –1 = 0.

 EJERCICIOS 
	1. Sea ABCDE una pirámide recta de vértice E, cuya base es el 

Cuadrado ABCD. 

O punto de intersección de las diagonales 
[image: image359.wmf]AC

  y  
[image: image360.wmf]BD

 del cuadrado ABCD y proyección del vértice E sobre el plano que contiene a la base de la pirámide.

      F punto medio de 
[image: image361.wmf]AB

,  AEB = 600 y 
[image: image362.wmf]EF

 = 12,0 cm.

a)
Clasifica el triángulo EFB según sus ángulos. 

      Justifica tu respuesta.

b)
Calcula el volumen de la pirámide.

c)
Halla el área lateral de la pirámide.


	
[image: image363.wmf]

	2. La figura muestra un prisma recto ABCDEFGH

 cuya base inferior es el paralelogramo ABCD

 Situado sobre el plano .

En su interior se observa la pirámide ABCDH

Cuya base coincide con la del prisma.

La cara ABH de la pirámide es un triángulo

 Rectángulo cuya hipotenusa es 
[image: image364.wmf]HB

.

 Además de la pirámide se conoce que:

 El perímetro de su base  es 14 cm. 

 El  volumen es12 cm3.

 
[image: image365.wmf]AD

 
[image: image366.wmf]AB

.
[image: image367.wmf]
 El ángulo que forma 
[image: image368.wmf]HA

 con su   proyección 

Es de 450.  


	
[image: image369.wmf]
a) Demuestra que la base de la pirámide es un rectángulo.

b) Calcula el área total del prisma.


	3. En la figura se muestra un cuerpo representado por una esfera maciza a la cual se le ha perforado un cono circular recto cuya altura es 
[image: image370.wmf]OQ

.

 O es el centro de la esfera y el punto medio de 
[image: image371.wmf]MN

 

 M, N y Q son puntos de la esfera  

 La generatriz del cono tiene una longitud 

De 
[image: image372.wmf]2

3

 cm. 

a). Determina la amplitud del ángulo formado por la generatriz del cono y su proyección sobre su base.
	
[image: image373.wmf]
b). Calcula el volumen del cuerpo.


	4. La figura representa un cuerpo que se obtuvo al 

extraer del cubo macizo ABCDEFGH un pedazo 

Con forma de semicilindro.

La medida del lado del cubo es a y la del radio del 

Cilindro es 
[image: image374.wmf]4

1

 a.   Las diagonales del cubo miden 4
[image: image375.wmf]3

cm. 

a). Calcula el volumen del cuerpo.

b). Halla el área de la parte superior del cuerpo.
	
[image: image376.wmf]


	5. La figura muestra un prisma recto ABCDEFGH

 cuya base inferior es el paralelogramo ABCD

 Situado sobre el plano .

En su interior se observa la pirámide ABCDH

Cuya base coincide con la del prisma.

La cara ABH de la pirámide es un triángulo

 Rectángulo cuya hipotenusa es 
[image: image377.wmf]HB

.

 Además, de la pirámide se conoce que:

 El perímetro de su base  es 14 cm. 

 El  volumen es12 cm3.

 
[image: image378.wmf]AD

 
[image: image379.wmf]AB

.
[image: image380.wmf]
 El ángulo que forma 
[image: image381.wmf]HA

 con su   proyección 

Es de 450.  
	
[image: image382.wmf]
a) Demuestre que la base de la 

Pirámide es un rectángulo.

b) Calcule el área total del prisma.


	6. En la figura:

 ABCDEF es un prisma recto cuya base

Es un triángulo equilátero de área 9
[image: image383.wmf]3

 cm2.

 P y Q son los puntos medios de 
[image: image384.wmf]BC

 y 
[image: image385.wmf]AC


Respectivamente.

 La longitud de la altura del prisma  es el

Doble de la longitud del lado del Δ ABC.

a)
Calcule la longitud de la proyección de 


[image: image386.wmf]PF

 En el plano ABC.

b)
Determine el área total del prisma ABCDEF.

c)
Calcule el volumen de la pirámide QPCF.


	
[image: image387.wmf] 




	7. El cuerpo de la figura se ha formado a partir de un cilindro circular recto de altura igual a 8,00m. Al cual se le han hecho dos hendiduras iguales en forma de semiesferas, una superior y otra inferior, de volumen 
[image: image388.wmf]π

3

16

m3 cada una.

a)
Calcule el volumen del cuerpo.

b)
Calcule el área total de la superficie del cuerpo.

c)
Considere un cilindro circular recto de altura 
[image: image389.wmf]h

 y radio 
[image: image390.wmf]r

y una esfera de igual radio 
[image: image391.wmf]r

. Encuentre la relación que debe existir entre la altura y el radio del cilindro para que el área lateral del cilindro coincida con el área de la esfera.


	
[image: image392.png]




	3. En la figura, ABCDEF es un prisma regular de base triangular. 
[image: image393.wmf]cm

 

9,0

SR

=

 Es la altura de la pirámide recta ABCS, inscrita en el prisma y SAR = 60º.  S y R son los baricentros de las bases.

Calcula:

a)
El volumen de la pirámide y el área total del prisma.      

b)
El volumen del prisma y el área total de la pirámide.    


	
[image: image394.png]





	1.2.8
La figura dada corresponde al gráfico de una función del tipo
[image: image395.wmf]b
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. De la función representada:

1.2.8.1.La ecuación que la define es:_________

1.2.8.2.El dominio de definición es:____________

1.2.8.3.El conjunto imagen es:______________

1.2.8.4.Un intervalo donde es monótona decreciente 

y positiva es:__________
	
[image: image396.wmf]
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